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ELOSZO

A Magyar Tudominyos Akadémia
fennillisinak 150. évforduldja al-
kalméval megjelent tobb konyv-
ben és értekezésben kiemelten —
helyenként bd terjedelemben —
taldlkozunk K8nig Gyula nevével.
Ezek az {rdsok Kdnignek fbleg a
hazai kulturilis élet alakulisiban
betoltott fontos szerepét boncol-
gatjdk. Szfikebb szaktudomdnya,
a matematika terén gyakran fol-
bukkan ma is a neve, igazolvin,
hogy néhény alapvetd eredménye
serkent8leg hatott a jelenkori

kutatésokra, és szerves tartozékdva
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valt a matematika tudomdnydnak.
Az Akadémia életében egyesek
kiilon ,,Kénig-korszak’-rél be-
szélnek, mésok a hazai matematika
szazadforduld koriili follendiilésé-
nek meginditéjit ltjdk benne.
Mindegyik 4llitisban sok az
igazsig: tudomdinyos életiinknek
Kénig valéban kiemelkedd sze-
mélye volt, ezt bizonydra ald fog-
jdk tdmasztani a kovetkez8 olda-
lak. Feladatomnak tekintem ugyan-
is, hogy minden vonatkozdsban —
legaldbb érint8legesen — foglal-
kozzam életmiivével, bir alapvetd-
en matematikai tevékenységét sze-
retném bemutatni. Sajndlatos,hogy
éppen ezen a téren a legnehezebb

a feladat: képletek és szemléltetd



dbrék nélkiil egy matematikusrdl
irni szinte lehetetlen. Az eredmé-
nyek formulik nélkiili kozlése
sziikségképp hidnyos: a matema-
tikus szdméra szegényes, a nem
matematikusoknak a sok szakki-
fejezés miatt alig kovethetd.

Eleve elnézést kérek a konyvecs-
ke olvaséit6lazezen okok kovetkez-
tében mutatkozé hidnyok miatt.

Két rovid megjegyzés: az Gssze~
allitdsban folhaszndltam idetartozd
irdsaim egyes részeit; régies szove-
gek idézése esetén pedig némi mé-
dositdst hajtottam  végre a mai
helyesirdsnak megfelelGen.

Eziton is koszonetet mondok
Hajnal Andris akadémikusnak a

gondos lektori munkéért.



KONIG GYULA ELETUTJA

Kénig Gyula 1849. december
16-4n Gy&rott sziiletett. Edesapja
— jémédd  varrégép-nagykeres-
kedd — biztositani tudta a nyugodt
csalddi légkort, a mivelt kérnye-
zetet és azt az anyagi hitteret, ami
abban az id&ben cléfeltétele volt a
szinvonalas tovibbtanuldsnak. 1859
és 1867 kozott a gydri bencés
gimndziumnak volt — az iskola
Frtesftfinek tantsiga szerint —
,»fesziilt” figyelmf, ,,ernyedetlen’
szorgalmu, ,,példds” erkolesi ma-
gatartdst tanuldja, akinek a szinte

L)

egyhangtian ,,kituno. osztélyzatai
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kozé csupin egyszer keriilt be a
valamivel gyengébb ,,jeles” érdem-
jegy — ¢és az éppen a mennyiség-
tanbol.

Sajit vallomdsa szerint nagyon
sokat koszonhetett a gimndzium-
nak: nemcsak a redlidkat kedveltet-
ték meg itt vele, hanem a huméin
tirgyakat is. A szépirodalomhoz
kiilonosképp vonzddott egész éle-
tén 4t, ,,éspedig nem a dilettdns
terméketlen, érzelgbs vagy teore-
tikus érdekl8désével, hanem az ele-
ven lélek penetrilé megértésével”.
,»Az irodalmat, a magyart és kiil-
foldit, a régit ésa modernet jobban
ismerte és értette, mint akdrhdny
irodalmi szakember.” Eppen ilyen

irdnyd képzettsége avatja minden
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irdsit — a matematikaiakat is —
stiliris remekmiivekké, ez tette
egyetemi el8addsait még a gyen-
gébb hallgaték szdméra is vonzéva.

Frettségi vizsgilata utin 1867-
ben azzal a céllal ment a bécsi
tudoményegyetemre, hogy orvosi
diplomét szerezzen — egy éven 4t
szorgalommal hallgatta a medicina
kollégiumait. De egyre inkdbb
meggydz6dote arrél, hogy az
orvosi palydn is nagy hasznot
jelentenck a matematikai ismere-
tek. Tetézve tehdt orvostanhall-
gatdi elfoglaltsigdt, matematikai
el8addsokat is litogatott, kezdet-
ben az orvosiakkal még egyenld
mértékben. Egész életén it vonzo-

dott a polihisztorsdg irdnt, e szénak
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azonban nem az akkor mir hami-
san csengd, félmiveltséget dlcdzd
értelmében.

Egy év leteltével Bécsbdl Ber-
linbe ment, ott toltdtte az 1868/69.
egyetemi tanév els§ szemeszterét.
Erdekl8dését itt mér a filozofia is
lekototte, de kiilonds szorgalom-
mal hallgatta a hirom kivil6
matematikus, Kummer (1810—
1893), Kronecker (1823—1891)
és Weierstrass (1815—1897) eld-
addsait. E nevek alapjén vilaszt
kapunk K&nig matematikai érdek-
16dési kore kialakuldsénak a kér-
désére, valamint a minden m{vé-
ben megmutatkozé ,,matematikai
szigor” irdnti igényességére. Vizs-

galatainak szdmos teriiletén folis-
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merhet8 ,,a Hirom Nagy” tudds
hatidsa.

De a tanév miésodik félévében
ismét tovdbbment: Heidelberg,
a szép Neckar-parti véros meghitt
légkdre, az ottani egyetem magas
szinvonala vonzotta a tanulni
vagyé ifjat. Mult szézadbeli tudo-
saink koziil sokan mélyitették ott
tuddsukat. Koénig életében pedig
Heidelberg kiilondsen mély nyo-
mokat hagyott. IdGsebb koriban
szinte nosztalgikusan gondolt visz-
sza az ott toltott idSre, e vdiros
képviselte szdmdra az ,,eszmék
vildgit”. Nem is csoddlkozhatunk
ezen, hisz olyan tuddsokkal keriilt
szellemi, s6t kozelebbi személyi
kapcsolatba, mint  Helmholtz
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(1821—1894), Kirchhoff (1824—
1887) ¢és Konigsberger (1837—
1921). Visszaemlékezései szerint
Helmbholtz biztatdsira kezdett hoz-
74 egy — kisérletezést és elméleti
tdjékozottsdgot egyardnt .igényld
— vizsgilathoz: az idegmiikodés
sebességét, vagyis azt az id&tarta-
mot kutatta, ami az érzéki beha-
tdstol a tudatos cselekvésig sziiksé-
ges, valamint, hogy ezt kiilsd
tényez8k (pl. az alkohol) miként
befolyasoljak. Kutatdsainak ered-
ményeit a bécsi akadémia Ertesftd-
jében kozolte.

Emlitett orvosi vizsgélatival par-
huzamosan dllitotta Gssze Konigs-
berger biztatdsdra matematikai dok-

tori értekezését. Ennek alapjin
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1870-ben a heidelbergi egyetemen
,summa cum laude” fokozattal
doktorra avattdk.

Kiilfoldi tanulménydtja befeje-
zéseként egy szemeszterre még
visszatért Berlinbe, ahol ekkor mér
csaknem kizdrdlag matematikai
el8addsokat litogatott.

Négy évet kitevs kiilfoldi ta-
nulminyttjét tehdt alaposan ki-
hasznélta: széles litokorrel, és —
féleg a matematikiban — nemzet-
kozileg is észrevett eredmények
birtokdban tért vissza hazdjiba.
Itthon aztdn nem is késett tuddsi-
nak az elismerése: a budapesti
tudominyegyetem, matematikai
eredményei alapjin, 1871-ben ma-

gidntandrai kozé fogadta, és ezzel
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megnyilt a lehet&sége annak, hogy
ott (fizetés nélkill) magdntandri
el8addsokat tartson. Ez a ditum
akdr hatdrnak is tekinthet6 mate-
matika szakos tandraink képzésé-
nek a follenditésében.

Ugyanis a malt szdzad hetvenes
éveiben, mid6n Petzval Ottd
(1809—1883) vezette a ,,felsGbb
mennyiségtan”’, és Kondor Gusz-
tdv (1825—1897) az ,,elemi meny-
nyiségtan” tanszékét a pesti tudo-
minyegyetemen, a matematika
szakos tandrok képzése meglehetds
szinvonaltalan volt. Mirpedig a
kapitalizmus kibontakozisival pir-
huzamosan folmeriilt az igény a
jobb képzettségli tandrok és az 6n-
illéan btvirkodd, szaktudomé-
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nyukat fejleszt6 tudésok irdnt.
A fels6bb hatésigok a tuddskép-
zést a tudomdinyegyetemre hdiri-
tottdk, a tandrképzés follenditése
érdekében pedig 1870-ben két
,»kozéptanodai tanarképz8t” szer-
veztek; az egyik a tudomdnyegye-
tem bolcsészkara mellett miiko-
dott és a gimndziumi, a misik a
mfiegyetemen a redltanodai tandrok
képzését irdnyitotta. A gyakorlat
hirom éve azonban azt igazolta,
hogy ez a megosztottsig felesleges,
ezért 1873-ban a két képezdét
egyesitették. Kdniget az egyesitett
képezde tandrivdi nevezték ki,
azonban itt minddssze hirom ho-
napot miikodott. Ugyanis a mfi-

egyetemen a két meglevé mate-
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matikai tanszék (Vész Janos Armin,
1826—1888;  Hunyady  Jend,
1838—1889) mellé egy harmadikat
szerveztek, és 1873. november
11-én ennck ideiglenes vezetésével
Koniget biztik meg. Egy évre ré,
1874. november 28-in megkapta
ugyanide a nyilvénos rendes egye-
temi tandri kinevezést.

Rendkiviil gyors karrier: a 25
éves professzor ett6l kezdve vezetd
személye a tudomdny- és a mi-
egyetem életének, a tandr- és a
mérnokképzésnek egyardnt. Vala-
mivel lassibb volt akadémiai elé-
haladésa: levelezd taggd ugyan mér
1876-ban ajinlotték, de tobbszori
mell6zés utin csak 1880-ban vi-
lasztottdk be. Az Akadémia rendes
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tagja 1889-ben lett. A bevilasztds
halogatdsinak konny{i megtaldl-
nunk az okédt: az akadémiai tag-
sighoz ugyanis akkor még bizto-
sabb belépd volt az életkor, mint a
tudomdnyos érdem. Amellett sze-
mélyi intrikdk is kozrejitszottak
Koénig mell6zésében. Ugyanis a
sikernek voltak buktatdi is: a na-
gyon gyorsan alkoté tuddsokra
olykor jellemz6 tévedésektdl &
sem volt mentes, a kapott kritikai
megjegyzésekre pedig gyakorta
folényes, nem ritkdn cinikus volt
Konig Gyula viélasza.

Itt kell megemliteniink, hogy
1894-t6laz Akadémia III. osztilyi-
nak titkdra lett, 1910-ben pedig az

Igazgatd Tandcsbaisbevilasztottik.
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A miiegyetemi katedra elnyerése
utdn miér alig lehet k&vetniink
Kd&nig Gyula rendkiviil szertedgazé
tevékenységét. O volt az egyik
kezdeményezbje a Mdlegyetemi
Lapoknak és a folydirat rovid
hiroméves (1876—1879) élete alatt
a szerkeszt§ bizottsig lelke. Az
anyagi okok miatt besziintetett
kiadviny szinvonalas matematikai
és fizikai értekezései, valamint a
benne megolddsra kitlizott kiilon-
féle feladatok révén jelents szii-
16tte volt a hazai természettudo-
ményos folydiratoknak.

Ugyancsak az egyetemek pro-
fesszorai (E6tvos Lordnd, Hunyady
Jend és Szily Kilmén) élén Kénig
Gyula volt a leglelkesebb apostola
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a matematikusokat tomorits szer-
vezeti élet megteremtésének. Az 8
firadozdsaik eredményeként jott
létre 1885-ben az akkor még alap-
szabdlyok nélkiil, magénjelleg(i tir-
sulatként miikodé Mathematikai
Tarsasdg. Ennek a munkdjitfolytat-
ta 1891.november 5-ét81 a Mathe-
matikai és Physikai T4rsulat, a jelen-
legi BolyaiJénos és E6tvds Lorand
Tiérsulat el8dje. 1891 jiniusdban ki-
keriilt a nyomdédbéla Térsulat nagy
multd éshossza életli (1891—1943)
folyéirata, a Mathematikai és Physi-
kai Lapok, éppen K8nig egyik {rd-
sival kezdve a bennekdzdlt tanul-
ményok sorit. Egyébként a T4rsu-
lat matematikai osztilydnak irdnyi-

tdsdtis K6nig litta el halldig.
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Kénig Gyula mind a Tiérsulat,
mind az Akadémia iilésein gyakor-
ta szerepelt, hol sajit eredményeit
ismertette, hol fiatalabb kartirsai-
nak értekezéseit mutatta be.

Ismeretes, hogy kiilfoldi kezde-
ményezések hatdsira a hetvenes
évek elején mar ndlunk is tobben
sziikségesnek lattdk a két Bolyai
gazdag hagyatékdnak a feldolgozi-
sat, valamint azt, hogy eredményei-
ket itthon és kiilfoldon szélesebb
korok szimdra ismertessék. Ennek
a munkinak az elvégzésére 1871.
oktdber 16-in az Akadémia négy-
tagl ,,Bolyai Bizottsig”-ot szer-
vezett, ennek matematikai szem-
pontbol a legnagyobb silyt tagja
K&nig Gyula volt. Szakképzett-

23



sége alapjin a munka érdemi meg-
oldésit voltaképpen csak tdle lehe-
tett remélni. Sajnos, sok irdnyt
elfoglaltsiga miatt ezt a feladatot
— f6ként az els§ idékben — nem
végezte kiilonosebb buzgalommal,
amiért egyes kiilfoldi matematiku-
sok (f6ként a francia Hoiiel)
szemrehdnydsokkal isillették. A ké-
s6bbi évek sordn azonban e téren
is hasznos ttbaigazitisokat adott
kartérsainak — errdl a kés6bbiek-
ben is fogunk szélani.

Kénig Gyula szava dontd volta
tuddsok, f6ként az akadémikusok
kivélasztésiban. Ebben nem ismert
semmi részrehajlist, csupdn a rd-
termettséget és a tudomdnyos érde-
meket tekintette. Rados Gusztdv

24



és Kiirschdk Jézsef tobb helyen irt
arrél, hogy milyen sokat k&szon-
hetett K8nignek, de Beke Mand,
Fejér Lip6t, Bauer Mihély és mésok
tudomdnyos torekvéseit is tdmo-
gatta. Jelesebb matematikusaink
koziil talin egyediil Gedcze Zoard
volt az, akinek kezdeti vizsgélatai-
ban nem ismerte fol azonnal a
késébbi kiemelkeds eredménye-
ket, elhidegiilésiikben azonban bi-
zonyosan szerepet jitszott Gedcze
lobbanékony természete is.
Tudomdnyos és kozéleti stilyira
egy jellemz8 példa: a tizes évek
elején nyugdijazis folytin meg-
tiresedett a kolozsvéri tudomény-
egyetem egyik matematikai tan-
széke. A korményzat ekkor a ka-

25



tedra megsziintetésének gondolatd-
val foglalkozott, az egyetem veze-
tésége pedig csupin egyetlen ki-
utat litott ennek a kivédésére
(ez a Fejér Lipét hagyatékdban
lev6 tobb levélbdl is kitlinik), azt
ti., ha K&nig Gyula fidt, Dénest
meghivjdk az 4llisra. Ez azonban
nem tortént meg, bizonyosan
éppen az apa kivdnsigira. Ekkor
keriilt Riesz Frigyes Kolozsvirra.

Nagy fontossigot tulajdonitott
K6nig Gyula a szinvonalas folyé-
iratoknak, ezek létrejottét minden
esetben hathatésan timogatta. A
Mathematikai és Természettudo-
miényi Ertesit§ (1882—1941) szer-
kesztSi teenddit kezdettSl fogva
haldldig & litta el, de szerepet jat-
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szott e folydirat német nyelvi
véltozatinak, a Mathematische und
Naturwissenschaftliche  Berichte
aus Ungarn meginditdsiban is —
ez németiil biztositott publicitdst
a hazai eredményeknek.

Kés6bb részletezend6 tudoma-
nyos tevékenysége alapjin tSbb-
szor is kiérdemelt magas akadémiai
kitiintetést: a differencidlegyenle-
tek elméletével foglalkozé hatal-
mas értekezéseit 1884~-ben Bézsin-
dijjal jutalmaztik, Analfzis c. miive
1890-ben, az algebrai mennyiségek
elméletét tirgyalé hatalmas mo-
nogréifidja pedig 1904-ben részesiilt
akadémiai nagydijban.

Nehéz, de kiegyenstlyozott éle-
tében tudoményos kutatdsain kiviil
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taldn a legnagyobb munkét a mfi-
egyetemen fejtette ki. Mintegy
hdrom évtizeden 4t oktatta a mér-
nokoket, a hallgatdk az 8 személyé-
ben lithattdk a lelkiismeretesség
péld4jat, de megismerték — miként
az egyik nekrolég irja — ,eszét,

. metsz8d éld itéletét, elmés, de
gyakran bant6é gunyjit, kérlelhe-
tetlen szigoriisigit, amelyet tudo-
ményos lelkiismerete tett folyton
éberré”.

Kivette részét a miegyetem
irdnyité tevékenységébdl is. Az
1887/88. tanévtdl hirom éven it a
Mérnok- és Epitészeti Szakosztaly
dékénja volt, ezt kovetSleg ugyan-
csak hirom éven 4t elltta a rektori
teend8ket. Mindig hasznos,  gya-
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korlati javaslataival sokat tett az
intézmény fejlesztése érdekében.
1882-ben a mifiegyetem a szerény
Gsillag utcai otthonbdl 4tkoltozstt
ugyan a Muzeum kordti tigasabb
épiiletbe, de csakhamar ez is szik-
nek bizonyult. Ezért vetette 61 és
szorgalmazta Kdnig a ,,Mfiegyete-
mi  Viéros” 1étesitését. 1902-ben
meg is kezd6dstt a ligyményosi
épitkezés, de az épiilettdmb {in-
nepélyes dtaddsira csak 1909-ben
keriilt sor. Ekkor mdr K&nig, mds
munkakore miatt, nem  élvezhette
ugyan munkdjinak gyiimolcsét,
deaz eredményt, mint élete,,egyik
legbecsesebb’ sikerét idézte.
Tevékeny életének derds 6rdi

kozé tartoztak azok, amiket Vim-
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hiz korat 5. sz. (ma: Tolbuchin
kortit s. sz.) alatti, szépen berende-
zett otthondban felesége és két fia
tarsasigdban t5ltott. Miivelt hit-
vese, a budapesti tdrsasigi élet
egyik kedvence, Oppenheim Eliz
(1862—1916) nemcsak a csalddi
otthon melegét tudta biztositani,
hanem — mindig hittérben mara-
dé — szellemi segit8térsa is volt
férjének. Két fidnak sikeres el6re-
halad4sa még csak fokozta a csaldd
harmonikus légkorét.

Néhiny sz6 két gyermekiik
életének szomor alakuldsirél. K6-
nig Gyorgy (1883. junius 27—
1944. 4prilis 30.) jogi doktordtust
szerzett, és a kultuszminisztérium-

ban miikodétt mint c. miniszteri
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tanicsos. Elete delén azonban el-
vesztette szemevildgdt & ezért
kénytelen volt nyugilloményba
vonulni. Szdmos kisebb-nagyobb
irodalmi tanulménya & forditdsa
litott napviligot. Koénig Dénes
(1884. szeptember 21—1944. oktd-
ber 16.) matematikus lett, a m{-
egyetem rendkiviiliés a tudomany-
egyetem magdntandra volt. A grif-
elmélet egyik vilighiri mfveldje,
ilyen térgyd, el8sz6r 1936-ban
megjelent munkéjit djabban is
kiadtdk az Amerikai Egyesiilt
Allamokban. Ezen kiviil tobb je-
lent6s halmazelméleti eredmény
Orzi a nevét.

A fajimegkiilonboztetés, az elére
megérzett ildozés és megaldztatds
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elél 1944-ben mindketten onként
menekiiltek a haldlba.

‘Hosszti egyetemi beosztdsa utin
1905-ben lényegesen viltozott K§-
nig Gyula élete. Akadémiai elfog-
laltsiga, tudominyos és oktatd
munkdja (olykor heti 8—r10 6ra
el6addst is tartott) annyira szét-
forgdcsolta munkaerejét, hogy cél-
szerfinek litta a professzori teend8k
aléli nyugdijaztatisinak kérését,
fonntartva magénak a jogot, hogy
mint cimzetes rendes tandr a maga
vilasztotta tirgykorb&l tovibbra
is tartson elSaddsokat. Tdvozisa

kétségteleniil nagy veszteséget je-
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lentett a miiegyetem szdmdra,
ugyanakkor nagy nyereséget a
Franklin Kiadé életében.

Koénig szavaival élve ez utébbi
munkdja ,,a nemzeti mivel6dés
szolgdlata”™ volt.

A kovetkez8kben egy nem ma-
tematikusoktdl  szdrmazd, tehdt
szakmai elfogultsiggal nem vidol-
haté kis Osszefoglaldsra, Révay
Jozsef és Schopflin Aladir miivé-
re timaszkodom.

A hazai konyvkiaddsban a Frank-
lin Térsulat hosszti id6n 4t jelentSs
szerepet jatszott. A kiad6 1717-ben
Pozsonyban kezdte meg miikddé-
sét, a fGvarosba tortént dtkoltozése
utdn a malt szdzadban olyan csaldd-

nevek fémjelzik munkdjit, mint a
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Landerer- és a Wiegand-dinasztia.
A kapitalizmus diktdlta tempo
1873-ban megkovetelte, hogy az
addig szerényebb keretek kozott
miik6dd lizem részvénytirsasiggd
alakuljon, ekkor vette fel az egy-
kori nyomdisznak, az Egyesiilt
Allamok kiv4lé fidnak, Ben-
jamin Franklinnak a nevét. Mint
részvénytirsasig hamarosan ko-
moly nagyiizemmé fejlédote, tigyes
igazgatéi a jelentSs kiadvinyok
egész sorit (Vorosmarty, Garay,
Tompa, Vas Gereben é mésok
miiveit) adtdk az olvasok kezébe.
Kénig Gyula két évtizeden 4t
tevékenykedett a Franklin Térsu-
latban : mint nagy tekintély(, vilag-
szerte ismert tudost valaszeottik be
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1894-ben a tdrsulat igazgatdsigi-
nak tagjai sordba. Az ilyesfajta
megtiszteltetés abban a korban
sokak szdmdra csupin munka nél-
kiili 4lldst jelentett, busas tisztelet-
dijjal. Ké&nig azonban sohasem
tekintette megbizatdsit ilyennek:
hatirozott hozzdsz6ldsai, nagyon
is hasznos, gyakorlati javaslatai
csakhamar az igazgatdsig legszi-
mottevEbb tagjévd avattdk. ,,...
éleslitdsival, energidjival és szer-
vezbképességével hamarosan dontd
tényez&vé vilt a Tdrsulat életé-
ben.”

A szizadforduld koriili években
hirom személy jitszott vezetd
szerepet a kiad6 életében: Benkd

Gyula, a széles 14tokorl igazgatd,
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Gyulai Pil, az irodalmi tigyek
szakavatott irdnyitéja ¢és Konig
Gyula, a szervezési teend8k férad-
hatatlan munkdsa, Matematikusndl
szinte szokatlan tizleti érzékkel &
ismerte fel, hogy a Franklin csak
akkor vilhat a hazai konyvkiadds
egyik monopolisztikus hatalmavi,
ha Osszeolvad a nagy konkurrens
céggel, a Wodianer Kiaddval.
Az ennck érdekében folytatott
bonyolult tizleti tdrgyaldsokat leg-
fels6bb  szinten Koénig vezette,
neki tulajdonithaté az a siker, hogy
a Franklin Kiadbéuak 1904-ben
sikeriile megvdsirolnia a Wodia-
nert, minden berendezésével, ki-
advdnyaival és folyamatban levé

szerz&déseivel egyiitt.
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E sikeres tevékenység utdn ajin-
lottdk fol Kénignek 1904-ben a
vezérigazgat6i dllist. Mint ilyen,
egész halildig csaknem diktdtori
hatalommal intézte a Franklin
Térsulat tigyeit. Egyénisége til-
sdgosan is erds volt ahhoz, hogy
munkdjaba mdsok komolyabban
belesz6lhattak volna; szerencsére
K6nig mindig tigyesen Ossze tudta
hangolni a Franklin Térsulat anyagi
érdekeit az orszdg szellemi életé-
nek fejlesztésével.

Nem kétséges, hogy Kénig szép
orokséget vett 4t eldeitdl, de nagy
érdeme, hogy ezt még gyarapitani
is tudta. A Révay—Schopflin-ta-
nulminy leszogezi, hogy a Frank-

lin Téirsulat Kénig igazgatdsiga
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idején élte fénykorat. Sikeriilt or-
szdgosan is népszer(ivé tennie a
Tiérsulat kiaddsiban megjelend fo-
lyébiratokat, f6ként a nemzeti libe-
ralis Budapesti Szemlét és a széra-
koztatva tanité Vasirnapi Ujsigot.
Igen gazdag azoknak a konyv-
sorozatoknak a listdja is, amelyeket
4 inditott meg (néhdny ilyen:
Magyar Regényir6k, Magyar frék
Aranytira, Magyar Nép Mivé-
szete, Orszdggyllési Konyvtdr,
Ismeretterjesztd Konyvtdr, Mikes
Kelemen TordkorszdgiLeveleistb.).

De ,,K&nig Gyula érdemei nem
annyira egyes kiadvinyok meg-
jelentetésében csticsosodnak, mint
ink4bb az egész villalat egyctemes

és harmonikus fejlesztésében. Nagy
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elgondoldsaival, széles litokorével,
sajitos tizleti érzékével, kitling
miiveltségével sikeriilt a Térsulat
minden osztdlydt és minden lize-
mét egyetlen nagy cél egyontetii
szolgdlatdba 4llitani. Ez a nagy cél
a magyar irodalom és tudomi-
nyossig korszer(l szolgélata és fej-
lesztése volt. Taldin nem tdlzés,
ha azt mondjuk, hogy Kénig
Gyula terveinek szerves f6lépitésé-
vel, szivds és toretlen szolgdlatival,
céltudatos, szinvonalas és gyakran
uttéré munkdjival vezérigazgatod-
sdgdnak tiz esztendeje alatt csend-
ben, lithatatlanul és szinte névte-
leniil tobbet tett a magyar kulttri-
ért, mint a kultdra hivatalos és

gyakran hangos Grei egyiittvéve”.
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Az egyectemi tandri munka aldl
valé folmentés tehdt korintsem
jelentett sziméra nyugalmat, annil
kevésbé, mert a Franklin Térsula-
ton kiviil tudomdnyos tevékeny-
ségét s toretleniil folytatta. A meg-
terhel élet kedvezdtlen hatdsa
korin jelentkezett, szive egyre
tobbszor intette pihenésre. 1913
janudrjiban még ellitogatott egyik
kedvelt itidiil6helyére, Sankt Mo-
ritzba, hogy pihenten késziiljon fel
az Akadémidk Vildgszovetségének
Szent-Pétervérott tartandé iilésére.
Erre az utazdsra azonban mir nem
keriilt sor. 1913. 4prilis 7-én az
Orszagos Kaszinéban, egy értal-
matlannak t{ing kdrtyacsata — ez

volt egyik kikapcsoléddsa — sordn

40



szive felmondta a szolgélatot.
A megddbbent baritok a nyugal-
mat jelent§ otthonba szillitottdk,
de sem ez, sem a gyors orvosi
beavatkozds nem segitett. 1913.
dprilis 8-4n, a hajnali oérdkban
Kénig Gyula beteg szive megillt.

Az orszdg kozvéleményét meg-
dobbentette a szomord hir. Taldn
nem is volt az akkori id6k napi-
lapjai és folyéiratai kozdtt olyan,
amelyik hosszabb-révidebb nek-
rolégban ne idézte volna £51 emlé-
két. Bs midén 4prilis 10-én 6rok
nyugalomra helyezték a Kerepesi
TemetSben — egykori fényképek
tandsdga szerint — ezrek kisérték
utolsé ttjira. Hitvese rd két évre

hunyt el. Az 1/10 1—12. sz. grénit-
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tal fedett sirk8 boritja kettejiik

£61di maradvinyait.

*

A halil azonban véglegesen még
nem zirta le a Kénig Gyuldval
kapcsolatban emlitend$ adatok so-
rit. Utolsé kdnyve, amelyen a vég-
sG  simitdsokat mdr nem tudta
elvégezni, befejezetleniil, posztu-
musz munkaként 1914-ben litott
napviligot. A miiegyetem, amely-
nek el8csarnokdt mellszobra diszi-
ti, 1914. mdrcius 25-én 4ldozott
emlékének, ezen Kiirschik Jozsef
a tanftvényok &s a kartdrsak nevé-
ben mondott beszédet. A Magyar
Tudomidnyos Akadémia 1915.. ja-

nuir 25-én tartott emlékiilést,
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ekkor Rados Gusztév fSleg mint
embert és mint egyetemi oktatét
méltatta. Emlékére két fia hamaro-
san alapitvinyt létesitett, a kezde-
ményezést 1917 decemberében
E6tvos Lordnd még csak jelezte,
de a kovetkez6 év madrciusiban
ugyancsak & mdr ismertette az
odaitélés feltételeit is. Eszerint
az alapitviny kamataibdl 1920-t6l
kezd6dden, két évenként 1000 ko-
ronds dijjal és ,,Kénig Gyula
Erem”’-mel jutalmazandé ,,a tiszta
matematika terén végzett kutati-
saiért” egy fiatal hazai matemati-
kus. Az eredeti tervtSl eltér8en
késébb, 1922-ben itélték oda elb-
szor a dijat. 1944-ig bezirdlag

azonban anyagi okok miatt 1930~
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t6l csak érem forméjiban. Olvasva
a kitiintetett tuddsok névsorit
(13 matematikus), azt mondhat-
juk, hogy a Ké&nig-dijjal valéban
arra méltdkat jutalmaztak, és az
mindig nagy megbecsiilést jelen-
tett azok szdmira, akik kiérdemel-
ték.

Sajnos, a miésodik vilighdbora
megszakitotta ezt a szép kezde-
ményezést. Matematikai életiink
azonban azdéta is gondot fordit
arra, hogy egy-egy évfordul6 al-
kalmdval konyvekben, tanulmé-
nyokban f6lidézze Kénig Gyula
emlékét.
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PEDAGOGIAI TEVEKENYSEGE

A mialt szdzad hetvenes éveit6l
alig volt a magyar kozoktatdsiigy-
nek olyan teriilete, ahol Kénig
Gyula ne hallatta volna szavit.
Legelébb is az dgynevezett
Trefort-féle tanterv el8készitésé-
ben végzett munkdjirél szdlok.
Ez a sok tekintetben igen korszerd
kozépiskolai terv 1879 és 1899
kozott volt érvényben, el6készi-
tésének széles 14t6korl irdnyitdja
Kérmin Mor (1843—1915), a ki-
vil6 pedagbgus volt. (Az Amerikai
Egyesiilt Allamokban élt vilighiri

matematikus és fizikus, Kirmién
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Tédor édesapja.) Azonban a ko-
zépiskolai matematikaoktatds cél-
jdnak kijelolésében és a tanitando
anyag Osszevilogatdsiban a dontd
szerepet KOnig Gyula jitszotta.
Vezérgondolata ma is helytdll6:
szerinte a kozépiskolai matemati-
kaoktatds els6dleges feladata nem
annyira terjeng8s — és éppen ezért
sokszor felszines — anyagi isme-
retek nytjtdsa, hanem a logikus
gondolkoddsra valé nevelés. Ennek
az clvnek a figyelembevételével
fogalmazta meg maga Konig a
Trefort-féle tervhez csatolt Utasi-
tds matematikdra vonatkozé feje-
zeteinek nagy részét. Szerinte a
gimnizium két fels§ osztilydban
elengedhetetlen kovetelmény, hogy
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,,néhdny alkalmas probléma mé-
lyebb elméleti fejtegetésével” el6-
készitsen az egyetemen majdan
sorra keriil§ ,,tudoményos tdr-
gyaldsmédra”. A tantervben erre
alkalmas problémaként szerepelt
példdul a mdsodfokd egyenletek
részletez8 elmélete, a véges és vég-
telen geometriai haladvédny, a ha-
tdrozatlan egyenletek, valamint a
kombinatorika néhdny kérdése.
Allandéan  irdnymutaténak  kell
tovdbbd tekinteniink a tdrgyalt
anyag gyakorlati alkalmazdsait is:
4. -« @ matézis tanitdsitol csak tgy
varhat az iskola eredményt, ha
élénk vonatkozésit a tanulményok
tobbi dgihoz, kiilondsen a termé-

szeti tudomdnyokhoz a ndvendék
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folyton érzi, ha ugyanis a matema-
tika gyakorlati alkalmazdsit nem
furfangos, tetszetds oOtleteken, ha-
nem . . . természetes adataibdl vett
példikon végzi.”

A terv j6 ideig befolyédst gya-
korolt a kozépiskolai matematika-
oktatdsra, szimos gondolata még a
jelen szdzad elsd felében is éreztette
hatdsit. Kétségtelen, hogy egyik
és nem lebecsiilendd tényezdjévé
vilt matematikai kulttirdnk szézad-
fordul6 tdjin bekovetkezett gyors
emelkedésének.

K&nig Gyula tevékenysége azon-
ban nem meriilt ki az Utasitds
megfeleld részeinek az Osszedllitd-
sdban, hanem — bokros egyetemi

és tudoményos munkdja ellenére
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— maga villalkozott a tervezer
szellemét tiikroz6 kozépiskolai ma-
tematikakonyvek irdsira is. A négy
részb8l 4116 és a gimndziumok
IV—VIII. osztilyainak matemati-
kai anyagit mobdszeresen, szinte
tudoményos igényességgeltirgyald
sorozat — kés6bb Beke Manod
itdolgozdsiban — még a jelen
szdzad elején is sokat forgatott
vezérkdnyve volt a kozépiskolai
tandrsignak. Egyébként, mint a
nemzetk6zi matematikai taniigyi
bizottsig magyarorszdgi szekci6jd-
nak elndke is részt vett Koénig a
matematikaoktatds reformmunki-
lataiban.

Megemlitendd, hogy Kiirschik
Joézseffel ¢és "Rados Gusztdvval
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Kénig Gyula is egyik kezdemé-
nyezdje és szervezdje volt az 1894~
ben inditott hazai kozépiskolai
matematikai tanuléversenynek —
a mai Kiirschik-verseny el8djének.

A kozépfoka oktatis még egy
misik dga koszonhet sokat Kénig
Gyuldnak: a kereskedelmi szak-
oktatds. Munkdjénak jelent8ségét
csak akkor érthetjik meg, ha
ismerjiik az elé6zményekert is.

A mult szizad kilencvenes évei-
ben hazink mir meglehet8s gaz-
dag olyan iskolahédl6zattal rendel-
kezett, amely a kereskedelmi életre
készitette f6l a tanuléd ifjusdgot.
A fejlédés sordn ndlunk négyféle
kozépfoki kereskedelmi iskola ala-

kult ki, ezek nemcsak tantervben
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és anyagban kiilonboztek egymds-
t6l, hanem az alkalmazott tanerdk
képesitésében, igy azok jovedel-
mében is. Az eltérésck egyrészt a
végzdés tanuldk tovdbbtanuldsa
szempontjibol okoztak nehézséget,
mdsrészt folidézeék az  oktatdék
dllandé egymds kozti villongdsat.
Folismerve a helyzet dldatlan vol-
tat, Wlassich Gyula kultuszminisz-
ter 1895-ben felkérte Kénig Gyu-
lit, hogy kormdnybiztosi min6-
ségben vegye kezébe az iigyet, és
egységesitse a kereskedelmi szak-
oktatdst. Kénig rendkiviili eréllyel,
de ugyanakkor sok tapintattal
végezte feladatdt. A tandri képzett-
ség egységesitése céljabol bizonyos

kiegészitd vizsgdk letételét rendelte
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el, és szinte személy szerint buzdi-
totta, bdtoritotta az érintetteket
azok villaldsira. Ugyanakkor a
kereskedelmi iskoldkat kozds tan-
tervvel litta el, és kivonva mis
aldrendeltségek aldl, egységesen az
tjonnan létesitett Kereskedelmi
Iskolai Féigazgatdsig hatdskorébe
utalta. Az dltala kidolgozott szer-
vezési forma mintegy hisz éven 4t
csaknem viltozatlanul volt ér-
vényben.

A legjelentdsebb azonban, amit
Ké6nig Gyula pedagbgusként vég-
zett, a miiegyetem falai kozott
jatszédott le. Fiatal ember volt
mid6én annak katedrdjira keriilt,
és vildghirl tuddsként lépett arrél

le: a koézben eltelt harminc év
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sorin minden gondolatival ¢s
cselekedetével benne élt a magyar
miiszaki oktatdsban.

Mint egyetemi oktatot megis-
merhetjiik azokbdél az emlékbe-
szédekbdl, amelyeket Kiirschik
]6zscf és Rados Gusztdv dllitott
ossze. frasaikbol szinte elénk 1ép a
zomok, markdns arcd, inkdbb
szigort, mint pajtiskodé férfid,
akinek ajkdrél elBadds kozben
omlottek a tartalmi, stildris, s6t
retorikai szempontbél is kifogds-
talan mondatok. A visszaemléke-
zések szerint nem volt konnyfi els-
adé; matematikai fejtegetéseit a
gyengébb hallgaték nehezen vagy
alig tudtdk kovetni. De még az

ilyeneket is megragadta az ckes-
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szOlds  dinamikdja, a nyelvezet
vilasztékos volta.

Tobb, szinte anekdotaszerd tor-
ténet igazolja, hogy mennyire
ellensége volt a protekcionizmus-
nak, meggy6z8dését nem adta fel
semmiféle kiviilr8l j6vE befolys-
soldsnak. ,,Ha volt is benne némi
részrehajlds, az is csak jéban mu-
tatkozott: szerette, biztatta, gy4-
molitotta azokat a technikusokat,
akik a gimndziumbél keriiltek a
mfiegyetemre, és els6éves koruk-
ban némely tekintetben gyengéb-
bek és ingadozdbbak voltak a re-
4listdkndl.”

Késébb latni fogjuk, hogy tudo-
mdinyos kutatdsaiban K6nig Gyula

nagyon is vonzédott az absztrakt-
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hoz, a matematika elvontabb feje-
zeteihez. Kérdés, hogy ez irdnyd
adottsdgdt mennyire tudta Ossze-
egyeztetni a mitiegyetem elsGsor-
ban mégis inkdbb gyakorlati igé-
nyeivel? Vilaszként 4lljon itt né-
hény t6le szdrmazé idézet: ,,Egy a
vér, mely az egzakt és a miszaki
tudomdnyok szervezetében kering,
és ki a kettd kozott litktetd ereknek
csak egyikét is aldkoti, az tudatlan
kézzel merényletet kovet el kultd-
rank, még pedig els6sorban techni-
kai kultérink ellen.” De felemelte
szavit a sziik prakticizmus ellen is:
A technikus részleteknek, melye-
ket ma itt tanitanak, fele tiz év utdn
mar elavult lesz, és aki mdst nem

visz el innen, mint kész recepteket,
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bizonydra szinalmas szegényen té-
vozik ¢ miegyetemrél”. Szinte
axiomaként szdgezte le a miszaki
oktatds kovetelményeként, hogy
@ tudomdnyos felfogds és gyakorlati
érzék  harmonikus  fejlesztése  az,
amire torekedni kell. Ez a harmoénia
nem jelent szigortian megéllapitott,
szdzalékra kiszdmitott ardnyt: a
percentudlis Ssszetétel nagyon kii-
16nb6z8 lehet; de e harmoénia
jellemzi éppigy az igazi tudost,
mint az igazi technikust.”

A miiegyetemi ifjisdg szdmdra
kezdetben az ,,algebrai analizis” és
a ,,magasabbfokd egyenletek el-
mélete” elnevezésli  elBaddsokat
tartotta, késébb inkdbb az ,,analizis
I. és I1.” kurzusit. Kiilonds sulyt
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helyezett az analizis bevezetd fo-
galmainak, a hatdrértéknek, a
folytonossignak, a differencidlha-
tosdgnak stb. egészen mélyrehatd,
preciz kifejtésére. Tudunk arrdl,
hogy példdul a valés szimok Kénig
iltal tirgyalt bevezetése még olyan
kivilé hallgatok szdméra is nehéz-
séget okozott, mint Fejér Lipot és
Riesz Frigyes. Miként Hunyady
Jend, Konig is tartott elBadé-
sokat a tudoményegyetem tandr-
jeloltjei szimdra is (4ltaldban ssze-
vonva a miiegyetemistikkal). Ezek
koziil nagy jelentSségliek voltak
a szemindriumi gyakorlatok —
ezeket el6bb Hunyadyval, késébb
Kiirschikkal felviltva vezette. Az
itt dltala felvetett, fleg analizisbeli
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és szamelméleti problémdk tobb
fiatal tehetség szdmdra adtak vizs-
gdlati témdkat. Gyakorta hirdetett
— mai kifejezéssel élve — specidl-
kollégiumokat. Ezek tirgya f6leg
sajat vizsgilataibdl, tovabbd a ma-
tematika legtjabb fejezeteibdl ke-
riilt ki. Alapelvnek tekintette annak
biztositdsit, hogy a hallgatésig
megismerhesse a matematika leg-
tijabb eredményeit.

Az elmondottakalapjin mirnem
is meglep8 egyetemi elBaddsainak
sokfélesége: determindnsok és li-
nedris egyenletrendszerek, a lines-
ris transzformdcidk algebrija, al-
gebrai  egyenletek  fiiggvénytani
szempontbdl, a Galois-féle elmélet,

eliminiciéelmélet, az algebrai gor-
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bék elmélete, elemi szimelmélet,
az algebrai egész szdmok elmélete,
az algebrai mennyiségek aritmeti-
kai elmélete, komplex fiiggvénytan
¢ elliptikus fliggvények, valds
viltozés fiiggvények, a hatdrozott
integrilok, a Fourier-sorok és a
gombfiiggvények, totdlis diffe-
rencidlegyenlet-rendszerek ¢ az
els6rendd  parcidlis  differencidl-
egyenletek elmélete, varidciészdmi-
tds, valdszinliségszdmitds, halmaz-
elmélet, politikai szdmtan, mate-
matikatorténet.

Idézziik még Rados Gusztiv
talin enyhén tdlz6, mindazdltal
taldlé mondatait: ,,Bs ha most kér-
dezziik, hogy K&nig e sohasem

lankadé professzori buzgédsiginak
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és odaadé lelkesedésének mi volt az
eredménye, akkor vélaszunkban
drommel illapithatjuk meg, hogy
az 6 tanité, buzdité és lelkesitd
munkdjdnak koszonhetjiik, ha ha-
zdnk ma a matematikusok olyan
garddjaval dicsekedhetik, melynek
tudoményos termelését az egész
vildg ismeri, hasznilja és nagyra
becsiili; megallapithatjuk tovibbi
azt is, hogy az utolsé évtizedek
folyamén hazdnkban semelyik tu-
domédnyban akkora fellendiilést
nem tapasztalhattunk, mint éppen
a matematika terén, és hogy ez a
fellendiilés még korintsem lévén
befejezve, az arra a reményre jogo-
sit, hogy benniinket még a kozel-

jov8ben az e téren vezetd & ird-
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nyitd nemzetek sordba fog emelni.
De még ezzel sem meriilt ki K6nig
Gyula professzori érdeme: mert
nem csekély része volt neki abban
is, hogy mérndkeink, akiknek
évtizedeken it nagyra becsiilt és
szeretett tandra volt, oly jol 4lljék
helyitket a wviligban, akikbe &
tanitdsival és példaadisival belé-
oltott valamit lelkesedésének hevé-
bél, itéletének jézansigibdl, logi-
kdjinak erejébdl, eladdsainak szi-
gort szabatossigdbdl, a nagy mun-
kabirdsibol és hatdrtalan munka-
kedvébsl.”

Befejezésként még néhiny szét
arrél, hogy mik voltak K&nig
elképzelései a hazai egyetemi ok-

tatds korszerlsitésérél. Ilyen szem-
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pontbél igen tanulsigosak rektori
beszédei, de egy vaskos elaboritu-
mot is szentelt ennek a kérdésnek.
E tanulményit a szocidlisan gon-
dolkodé6 és érzé embernek a hall-
gatdsdg irdnt tandsitott mély
egylittérzése jellemzi: méltinyo-
sabb tandijrendszer kidolgozisit,
az interndtusi hdlézat bovitését, a
kozépiskola és az egyetem kozotti
szakadék fokozatos 4dthidaldsit ko-
vetelte. De a professzori karhoz is
volt szava. A tudominyos, mély
képzettséget pilydjuk conditios ine
qua non-jénak tekintette, st meg-
kovetelte szakméjuk 6ndlls, ered-
ményes miivelését is. Ugyanakkor
azonban nem feledkezett meg a

tandrok jogos anyagi igényeirdl
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sem: ,,. .. Ugy nemzeteknél, mint
egyéneknél a tudominy miivelése
a jolétnek bizonyos fokdt, a kénye-
lemnek bizonyos légkorét kveteli,
melyben a demokratinak még egy
havanna-szivar illatin sem szabad
megbotrinkoznia”.

Rektori beszédeibdl kitlinik,
hogy 4llandbéan szorgalmazta a
mérnokképzés sokoldalivd tételée,
ennek érdekében a mivészettorté-
neti és az irodalmi el6adésok beve-
zetését. S6t, bizonyos jogi eladi-
soknak is fontossdgot tulajdonitott.
Torekvéseit — amiket egy héttag
reformbizottsig tagjaként iparko-
dott megvalésitani — Rados Gusz-
tiv a kovetkezSként foglalta Gssze:

»A gazdasigi és jogi tudoményok-
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nak a technikai oktatdsban valé
nagy fontossigira mdir Konig
mutatott rd a legnagyobb nyoma-
tékkal. De a gazdasigi oktatdsban
nem sablonos definicioktél vagy
osztdlyozdsok kivonatdtél, holmi
skolasztikus észgimnasztikdtdl virt
iidvos eredményt, mert ezekben az
egzakt gondolkoddshoz szoktatott
miiegyetemi hallgatésig iires szal-
macséplésnél egyebet nemigen lat.
Eredményt inkdbb attél virt, hogy
a tanulék szeme el8tt felvonuljon
az érlelédS eszméknek ama nagy
kiizdelme, amelyben a merev
jogdllam, ez a hatalmi szervezet,
cselekv kultdrillammad alakult és
attél, hogy a technikus mindenek-

el6tt tisztdn 14ssa majdani alkotdsai-
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nak szocidlis szerepét, s hogy mély
betekintést nyerjen a gazdasigi
erdk jitékdba.” Az dbrézolé geo-
metria  érdekében is folemelte
Kénig Gyula a szavit. Az § kori-
ban ¢ tudomdny kissé mostohdbb
elbdndsban részesiilt, mint a m ate-
matika t8bbi dga. Csokkent az 6n-
4ll6 vizsgdlatok szdma is, folyoira-
taink viszonylag kevés ilyen tirgyd
értekezést kozoltek. Kénig f6ként
azt szorgalmazta, hogy a Matema-
tikai és Fizikai Lapok forditson
nagyobb gondot az dbrizold geo-
metriai tanulmanyok kozlésére. Vé-
leménye szerint ezéltal e diszciplina
,.kozelebb hozatnék a mateamatikd-
hoz, mert eléggé sajitsigos, hogy

ezek kissé tdvoztak egymdstdl’.
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Osszegezve a mondottakat: Ké-
nig Gyula mind matematikai, mind
dltaldnosabb oktatdsiigyi kérdésekben
élesen ldté és moderniil gondolkodé

pedagégus volt.
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NEM MATEMATIKAI
TARGYU [RASAI

A sokoldald Konigtdl nemcsak
matematikai tirgyd kozlemények
maradtak hétra. Tolla olykor tivol-
es6 teriiletekre is elkalandozott,
rogzitve az eurdpai gondolkodist
tudos édltaldnos kulturdlis kérdések-
ben vallott nézeteit. Kétségtelen,
hogy nevét nem ezek a foljegyzé-
sek Grizték meg az utokor szdmdra,
de életmiivéhez ezek is hozzi-
tartoznak, vilignézetére vonatko-
z6lag pedig igen beszédesek: ki-
csendiil belSlik a malt szdzad
végének nédlunk eléggé divatos

nemzeti liberalizmusa és a kovet-
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kezetesen materialista természettu-
dominyos gondolkodis.

Néhdny irdsébol lithaté pl.,
hogy mdr egész fiatal kordban
hatdsa ald keriilt a materializmus
német tanitémestereinek (Biichner,
Moleschott, Vogt és mdsok). T6b-
bek kozott egy népszer(isitd geold-
giai tirgyd kozleményében szét
emel az ellen, hogy a Fold és az
élet kialakuldsinak folyamatiban
valamiféle transzcendentédlis hatal-
mat szerepeltessiink, tovibb4, hogy
a természettudoményok folépité-
sében 6nkényes hipotézisek felvé-
telének az ttjéra tévedjiink. Hatott
rd a Haeckel-féle monizmus “is:
,,Bzek s szdmtalan mds hasonld

adat csalhatatlanul  bizonyitjik,
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hogy azon ismeretlen valami, amit
mi léleknek mondunk, az agynak
és csak ennek segitségével kormi-
nyozza a testet, érez, gondolkodik,
akar, szbval é1.”

Mélyen foglalkoztatta azoknak
a fogalmaknak és eszméknek a
kialakuldsa, amelyek az tijabb kori
fizika gerincét alkotjik. Azt az
utat kutatta, amelyet a természettu-
doményos gondolkozis a ,.kétely
ember”’-¢ét6l (Bacon) a ,,képzelem
ember”’-ének (Kepler) munkdssi-
gin 4t az elsé ,,modern természet-
tudés’-ig (Galilei) megtett.

Emlitett értekezései 1ényegében
tudomdnytorténeti jellegtick. De
annak igazoldsaként, hogy e téren

nem elégedett meg adatok szem-
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pont nélkiili 8sszegytijtésével, idéz-
zitk 6t magidt:

,,Korunk szellemi haladdsiban
az ismert tények gyors és sokoldald
novekedését szoktik jellemz8nek
tartani: ez hat rink legkdzvetle-
nebbiil, ez emlékeztet minden
lépten-nyomon az emberiség siirg$
tevékenységére, ez az ami sze-
miinkbe &tlik és megkap. De vala-
mint az egyes tudomdnyok terén
az 4j adatoknak e szimbeli nove-
kedése ki nem elégitheti a tudést,
és az adatoknak a gyfjtése és ren-
dezése mindinkdbb kivinatosabbd
teszi a vezérld eszmék kutatdsde és
elemzését: gy idénk tevékenysé-
gének dltalinos megbirdldsiban is

nemsokdra tekintetiink tdlemel-
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kedik az Osszehordott anyaghal-
mazon, és észrevevén azt, hogy az
Osszehorddsban bizonyos eszmék
az uralkoddk, nemsokdra f8 érde-
két ez eszmék koriil csoportositja.
Széval, a legfelttin8bbet nem tart-
juk tobbé a legelsének; a jellemz8
alapvondst madshol keressiik, és
keressiik ezt a mddszerek viltozé-
saban.”

,»Szellemi fejlfidésiinknek nagy
fejezetei — a tudoményok, a mf-
vészetek torténete, a miiveltség
keletkezésének és terjedésének ama
szdmos része, mely a fdlsorolt
fejezetek ald nem esik — megsz(in-
nek csupa adattérak lenni; a kiilon
érdekek, melyek a vizsgélat e terén

annyira szétforgdcsoltak. Gssze-
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forrnak; és az dtolvaddsnak e folya-
mata egy 4j, é kozponti helyzeté-
nél fogva, folotte jelentékeny tudo-
ménnyal ajindékoz meg.”

E két utdbbi idézet szerint tehdt
igen viligosan litta K&nig azt a
pedagogiai értéket, amelyet az
egyes tudomdnyok irdnyit6 elvei-
nek a torténete, roviden a fogalom-
torténet képvisel mind a jelen,
mind a jov6é szempontjibol. De
programja nemcsak a szaktudo-
minybeli fogalmak, hanem é4ltali-
nosabban: az emberi gondolkodis
fejlédésének tjraélését is elGird-
nyozza, mégpedig annak a modern
elvnek megfeleléen, hogy mivel
egy a valdsig, egy kell, hogy legyen

annak visszatiikroz6dése is. Egy-
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séges vildgkép, egységes miiveltség
lebegett tehdt a szeme eldtt. Itt mdr
nem is tudomdnytorténetrdl, ha-
nem fudomdnyfilozéfidrél van szo,
korunk alapvetd fontossigtinak
tekintett problémakorérsl.

A szézadfordul6 tdjinak divatos
jelszava volt a Dubois-féle ,,igno-
ramus et ignorabimus”’, a haladds
szkeptikusainak e vezérszélama.
Kénig Gyula a nemzete jovéjéért
és a tudomdny fejlédéséért aggddd
tudés médjin folemelte szavit az
,ignorabimus” ellen: ,,... mint
nem kicsinyes &serdSk kiildottjei
belenydlnak a tudds és kultdra,
a meggy6z8dés és lelkesedés lakta
z6ld virdnyiba a kétkedés és taga-

dds, a bizalmatlansig és kicsinylés
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jégdramai. Szkepticizmus és pesszi-
mizmus a tudomdnyos neviik;
a tudomdny és miivel8dés hdlitlan
gyermekei, de mégis gyermekei.”

»Az értelem szkepszisével, a kedély
pesszimizmusdval szemben tiirel-
mesek vagyunk, mert lelki dram-
lataink ritmusiban 6k is rokon
hangokra talilnak; de az értelem
pesszimizmusa és a kedély szkepszise
miivel6désiink anarchista ellensé-
gei, melyekkel az egyénnek és a
nemzetnek egyarint kotelessége,
hogy szembeszilljon. Ha egy-egy
gyonge pillanatban, a lemondés
pillanatdban 6l is meriil az a kér-
dés, vajon kultirinknak, egész
gondolatviligunknak van-e 6rok

értéke, vajon megtaliljuk-e gyii-
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molcseiben az érte hozott vér és
munkadldozatok 4rit, a feleletnek
nem szabad tagaddnak lennic. Az
mir nem az egyescknek, hanem a
nemzeteknek 1étkérdése, hogy biz-
zunk a torténeti fejlédés erejében.”
Elszint ellensége volt a kiilfold
kultdrdjit majmolo litszatmagyar-
‘nak: ,,Az idegen orszdg foldjét se
nem lehet, se nem szabad idehoz-
nunk; csak a magunkét miivelhet-
jilk — de szorgalmat és kitartdst
tanulhatunk bérhonnét.”
Szaporithatndnk az idézetek szd-
mit, de egy tényre még folhivjuk
a figyelmet: Kd&nig nagyon jol
litta, hogy a ndlunk akkor még
sokra becsiilt polihisztorsig kora

lejirt. Véget vetett ennek a tudo-
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minyok gyors ttemt fejlédése és
az ezzel egyiittjird differencidlodis.
»A tudominy mintha folyton
szaporodé részleteivel darabokra
miéllanék.” ,,Széles mederben foly
a mfivel&dés, és kényelmesen visz
hajéja, de dttekinteni tobbé nem
birjuk; abban amit ad, gazdaggid
techetné a szegényt, de annyi ]
kivinnivalét stg fiiliinkbe, hogy
szegénny¢ lesz a gazdag.”

Az a Kénig Gyula mondta ezt,
aki — mint hdtrébb litni fogjuk —
maga is polihisztornak tekintendd,
legaldbbis a matematika terén.

Befejezésként  idézziink  S6tér
Istvin konyvébdl, annak bemuta-
tdsaként, hogy miként litja egy iro-
dalmirKé&nig Gyulaéletfilozéfidjat :

76



,,K&nig Gyula életpilydjinak . . .
vannak olyan mifivel8désbolcseleti
tanulsigai, melyek nem csupin a
szaktudomdnyhoz szélnak, s me-
lyekben a szézadfordulé Magyar-
orszdgénak klasszikusan polgdri
életszemlélete szélal meg. A mi-
vel8dés egységérdl szolé  irdsa,
melyet az Akadémia egyik koz-
gylilésén olvasott fel, figyelemre
mélts vélekedés a polgiri tudo-
mény és gondolkodds ekkoriban
kibontakozé viélsigival szemben.
A természettudoményban is jelent-
kezd agnosztikus szemlélet és a
nihilizmushoz vezet§ szkepszis el-
lenében Kénig Gyula még anndl az
egységes nemzeti mivelSdésnél

keres menedéket, melyet a reform-
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kor Shajtott s melyért sokat tettek
az Akadémia kordbbi nemzedé-
kei... A kultdra értékében és a
torténeti fejlédés erejében Konig
még toretleniil hisz. Ezért apelldl
a tdrsadalom »kulturdlis kdtelesség-
érzetére« s anndl is inkdbb hirdeti
az egységes nemzeti mivel6dés
sziikségét, mivel a tdrsadalmi és
miiveltségi atomizdldéddst nagyon
is 4térzi. (»A kiilonboz8 hivatdsok
képvisel6i meg nem értik egy-
mist« és a miivel6dést »ittekinteni
tobbé nem birjuk.«) »Nincs ma-
gyar globus és nem is kell: de van
magyar kultdra, és ha volna k6z6t-
tlink kétkedé még, mégis szorosan
hozzink flizi a torekvés, hogy ezt

megteremtsitk« — mintegy a kor-
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szak utolsé tizeneteként hangzik el
a nemzeti és polgdrosult miivel6dés
szitkségének ez a meghirdetése,
melyet a megtett Gt Ontudata is
tdmogat: »amely tdrsadalom egy
szdzadndl is révidebb idSben nyel-
vét 4jbdl tudta teremteni és be tud-
ta fogadni a modern élet teljessé-
gét, annak van kultirdja, mégpedig
— minden fogyatékossig ellenére
is — nemzeti és 6nédlld kultdrdja«
Kénig Gyuldnak ezek a gondolatai
egy olyan korszak kiiszobén hang-
zanak el, mely mér érzéketlenné vi-
lik azigazi veszélyekirint, ésakiu-
tat, melyet Kénig még olyan viligo-
san litott, meg nem taldlja tobbé.”

,,K&6nig Gyula azon nagy tudé-

sok kozé tartozik, akik a maguk
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szakterfiletérdl az dltaldnos mfiive-
16dés problémdit képesek dttekin-
teni, és éppen mivel a maguk tudo-
ménydban erdsek, termékenyitén
szélhatnak hozzd az 4ltaldnos, a
bolcseleti, a miivel6dési kérdések-
hez is. Ez az egyetemességre torek-
vés, mely a természettudomdnyos-
sagbol logikusan vezet 4t tdrsada-
lomtudomdnyi teriiletre, az Aka-
démia legnagyobb tuddsait jellem-
zi; Ondluk az egésznek, az altald-
nosnak a keresése sohasem csitul el.
A tudominy ilyen eszménye mel-
lett tett hitet K6nig is, heidelbergi
éveire, s Helmholtzra emlékez8
egyik {irisiban: »Az 4ltaldnos, a
dontd szempontok folismerése még

a tudomdny részleteib6l meritett
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kérdésnél is, eleven érzék a kiilon-
boz6 szakok kapcsolata irdnt,
philosophiai mélyrelitds a mod-
szerek kiszemelésében és a kutatds
kiilonb6zd teriileteinek a koltdre
emlékeztetd osszefoglalisa a kivi-
telben — ime a jellemz8 vondsok,
melyek annyi sok tudomdnyra ird-
nyult munkdssiginak egységét biz-
tositottik.« E gondolat idGszerisé-
gétigazin csak akkor érzékelhetjiik,
ha figyelembe vessziik a tudomd-
nyok mai, komplexitds, sszetett-
ség irdnti hajlamét. A Helmholtz-
ra vonatkoztatott eszmény felis-
merhetSen maginak K8nig Gyuld-
nak eszménye is, — tehdt olyan tu-
domdny, melyhez a filozdfidnak,

sOt a koltészetnek is koze lehet.”
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KONIG GYULA
MINT MATEMATIKUS

NEHANY ELGZETES MEGJEGYZES

Hogy K6nig Gyuldnak a hazai és a
nemzetkdzi matematika fejl6désé-
ben betsltott szerepét kellGen érté-
kelhessiik, célszerti néhiny adatot
ismertetnem.

Az 1867-es kiegyezés — mint
ismeretes — nem hozta meg a
magyar nép virva virt fliggetlen-
ségét, de a polgdri fejlédés dtjin
mégis jelentett haladdst. Némileg
konszolidilédott az orszig gazda-
sigi élete, ez pedig Osztonzlleg
hatott a kiilonféle t8kebefekteté-
sekre, megnovekedett a villalkozi-

si kedv a kereskedelmi életben,
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emelkedett — mégpedig rohamo-
san — az iparban, kisebb mérték-
ben a mez8gazdasigban alkalma-
zott gépek szdma. Roviden szélva:
meggyorsult a kapitalista rendszer
kialakuldsa. Ez magdval hozta a
szellemi élet fejlédését is, mert a
kapitalizmus nagyobb tudoményos
igényeket tdmasztott, mint az el6z6
id8k elmaradt feuddlis berendez-
kedése.

Ez a folyamat nem maradt hatds
nélkiill a matematikdra sem. A
megel8z8  évszizadokbol az 6nél-
16 matemaikai kutatésok terén csu-
pan Segner Jinos Andrdst (1704—
1777), tovibbd a két Bolyait
emlithetjiik. Az események ked-
vezdtlen alakuldsa kovetkeztében
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azonban a Bolyaiak nem teremt-
hették meg a matematikai kutatd-
sok hazai mfhelyeit, alkotdsaik
évtizedekig észrevétlenck marad-
tak. Az & idejikben miikods
egyetemi professzorok szerény tu-
ddsa csak arra volt elégséges, hogy
kozépszerli pedagdgusokat és vala-
mivel magasabb tudédsd ,,foldmé-
r6ket” képezzenck, az 6nallé ku-
tatdsok megteremtése azonban
meghaladta erejiiket.

Matematikai kultdrink tehdt
meglehetds felkésziiletlentil 4llt a
kapitalizmus magasabb igényeivel
szemben. Sokan 4térezték a hely-
zet kéros voltit, tobb tanulmény-
ban és ropiratban szét is emeltek a
javitds érdekében. E felismerések
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hatdsira egyesek — inkdbb az
anyagilag tehet8sebbek — itthoni
tanulminyaik kiegészitése és el-
mélyitése céljabol felkeresték a
nevesebb kiilfoldi egyetemeket, és
visszatértilk utdn tuddsban gazda-
godva iparkodtak a haza javdra
dolgozni. Kozéjiik tartozott a
miiegyetem neves matematika pro-
fesszora, a geometria és az algebra
nemzetkozileg is elismert miivel6-
je, Hunyady Jend, tovibb4d mate-
matikusaink és fizikusaink koziil
mdsok is (Farkas Gyula, Réthy
Mbér, id. Szily Kélmén, Vilyi
Gyula, Edtvos Lordnd stb.). Es
kozéjiik sorolandé Koénig Gyula.’

Az akkor hazinkban végzett
matematikai vizsgdlatok témakoré-
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nek is legtobb esetben meg tudjuk
adni az eredetét: nagyobb résziik a
kiilfoldon divatos vizsgdlati terii-
letekhez kapcsolédott, de szimosat
a specidlis hazai igények vetettek
fel

Kénig Gyula matematikai témdi
inkdbb az el6bbiekhez sorolanddk,
ezt a kovetkezd fejezetekbdl litni
fogjuk. Ez azonban nem jelenti,
hogy lenézte vagy mellSzte volna
az itthoni gyakorlati igényeket.
Erre is tudunk majd példdt mutatni.

Az aldbbiakban tirgykorsk sze-
rint iparkodom 6&sszefoglalni K&-
nig Gyula matematikai eredmé-
nyeit. A felsorolisnak sok minden
dldozatul fog esni f6ként a formu-

14k hidnya és e konyvecske meg-
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szabott terjedelme miatt. Ennek
ellenére bizonyédra kitlinik majd,
hogy egyik legkiemelked6bb ma-
tematikusunk volt, akinek nevéhez
a jelentds folfedezések egész sora,
valamint a jeles matematikusok
vildgszerte elismert generdcidjdnak

"o

nevelése fliz8dik.

SZEREPE A KET BOLYAI
MEGISMERTETESEBEN

Misutt mar emlitettem, hogy 1871-
ben Koénig Gyulit a négytagi
Bolyai Bizottsigba vilasztottdk.
E bizottsdg feladata az volt, hogy
a Marosvasirhelyrdl Pestre szdlli-
tott gazdag Bolyai-hagyatékot ren-
dezze, és az arra érdemesnek {télt
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részek kiad4sdt el8készitse. Ebben
az aprélékos, szinte levéltiri mun-
kiban érdemlegesen Kd&nig nem
vett részt, mds irdnyd teendSi
akadédlyoztik meg benne. Viszont
jelentSs volt a szerepe Bolyai
Farkas Tentamenje, valamint Bolyai
Janos Appendixe mdsodik kiaddsi-
nak az el8készitésében. A Tentamen
misodik kiaddsinak els6 kotetét
Kénig Gyula és Réthy Mér szer-
kesztette, és ez1897-ben jelent meg.
KettSjiik koziil Koénig jdtszotta
a fontosabb szerepet: 8 vette észre a
munkdban lev6 4j tételek jelentd-
ségét, de azt is, hogy melyek azok,
amelyek tovibbi vizsgélatokat igé-
nyelnek, esetleg 4ltaldnosithatok is.
Buzditisira kezdett Réthy Mér a
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Bolyai Farkas dltal definidlt ,,vég-
szer(i teriiletegyenl8ség” kérdés-
korével behatdan foglalkozni, és az
idetartozé — ma is folyé — vizs-
galatok els6 jelent8s értekezéseit is
6 publikdlta. Farkas Gyuldt az
ugyancsak Bolyai Farkastél szdr-
mazo iterdcids gyokkozelitd eljirds
konvergencia-kérdéseinek  tisztd~
zisira lelkesitette Konig, ilyen
moédon is tobb figyelemreméltd
tanulmdny sziiletett.

Ismeretes, hogy Bolyai Jdnos
Appendixének utolsé paragrafusai
,,abszolit-geometriai”®  szerkeszté-
seket tartalmaznak. Az ezekhez
kapcsolodd egyik nyitott téméra
Kénig Kiirschik Jozsef figyelmét
hivta f&1. fgy szdrmazott Kiirschik
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egyik legtobbet emlegetett szép
eredménye. Ugyanis a Hilbert-
féle axidmarendszer négy elsd
axiémacsoportjira  tdmaszkodd,
un. abszoliit szerkesztésekben nincs
sziikség  korvonal megvondsira,
ezekben a korz8 szerepe csupdn
tavolsigok dtvitelére szoritkozik.
Mirmost Kiirschik olyan szer-
kesztést taldlt, amelynek segitségé-
vel tetszSleges szakaszhossz 4trak-
haté az egyszer s mindenkorra
megadott szakaszhossz 4tvitelére
alkalmas — rogzitett nyfldsi —
egységitrakdval, az efalonnal.
Kezdeményez8 szerepe volt Ké-
nignek a Bolyai Dij 1étesitésében.
Ezt a Magyar Tudomdényos Aka-

démia Bolyai Jénos sziiletésének
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centendriuma alkalmadval alapitot-
ta azzal a kikotéssel, hogy a dij
el8szor 1905-ben adandé ki, ezt
kovetbleg pedig minden &todik
évben ,,a birhol és birmely nyel-
ven megjelent legkivdlobb mate-
matikai vizsgdlatokért”. A dij tiz-
ezer korona és hozzd 60o korona
éreékl aranyérem volt. Arrdl is
hatdroztak, hogy az odaitélésr6l
két magyar & két kiilfoldi tagbdl
ill6 bizottsignak kell dontenie.

A szép kezdeményezést csak két
izben lehetett valéra valtani: 1905~
ben a bizottsig (K&nig, Rados,
Darboux, F. Klein) Poincarét,
1910-ben (K6nig, Rados, Mittag-
Leffler, Poincaré) Hilbertet tiin-
tette ki. Sajnos ennek — a Nobel-
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dijjal csaknem egyenértékli — ki-
tiintetésnek az elsé  vilighdbora

véget vetett.

Az emlitett néhiny adat Kénig
mindennek a mélyébe 14t6 kritikai
érzékér igazolja, viszont egyik
fiatalkori értekezésébdl, amelynek
targya a Bolyai-geometridhoz kap-
csolédik, az djszer(i irdnti fogé-
konysdga tiinik ki. Vizsgdlatdnak
ismertetése elétt néhdny idetartozd
geometriai tényt emlitek.

A Bolyai—Lobacsevszkij-geo-
metria elfogadisit sokdig a szem-
lélet szdmdra szokatlan voltuk

késleltette, valamint az a kérdés,
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hogy nem tartalmaznak-e bels
ellentmondidst. Egy, valamilyen
axiémarendszerre épitett tudo-
miényt akkor neveziink ellentmon-
distalannak, ha axiémadira tdmasz-
kodva nem lehet egyidejiileg egy
tételt és annak a tagaddsit is be-
bizonyitani. E kérdés eldontésének
a fontossdgit geometriai folfedezé-
se sordn mdr Bolyai Jinos észre-
vette, iparkodott is azt bizonyitani,
azonban végleges megolddshoz nem
jutott.

A nem ecuklideszi geometridk
ellentmondéstalansigdnak a wvizs-
galatdban a modellalkotds bizonyult
a legjérhatébb dtnak. Ennek Ié-
nyegét — csaknem szé szerint

itvéve Kirteszi Ferenc dtletes
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magyarizatit — a kovetkezSként
irhatjuk le:

Jelolje pl. a hiperbolikus geo-
metria axiémarendszerét a H bet(.
A H rendszer ,,pont’-rél, ,,egye-
nes”’-r8l, ,,sik”-rél, és ezeknek
ama vonatkozdsair6l sz6l, amelye-
ket (Hilbert kifejezéseit hasznélva)
az,,illeszkedik”, , kdzte van”, ,,egy-
bevigd”, ,,pirhuzamos” és ,,foly-
tonos” szavakkal fejeziink ki.
Idéz8jelben azért szerepelnek e
szavak, hogy a nekik megfelel§
(szdmunkra megszokottabb) eukli-
deszi geometriai fogalmakt6l meg-
kiilonboztessiik. Tekintsiik az euk-
lideszi geometria bizonyos elemeit
— nem feltétleniil pontjait vagy

alapelemeit —, s nevezziink egye-
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seket ,,pont”’-oknak; bizonyos mds
fajta euklideszi elemeket ,,egyene-
sek’’-nek, bizonyos harmadik faj-
tat ,,sikok’’-nak. Tekintsiink to-
vibbi ezek kozott az euklideszi
fogalmak kozott értelmezett bi-
zonyos vonatkozdsokat (amelyek
lehetnek az euklidesziekbdl leszdr-
maztatott, Osszetett vonatkozdsok
is) ,,illeszkedés”-nek, ,koztele-
vés”-nek, ,egybevigdsig’-nak,
,sparhuzamossig’’-nak, ,,folytonos-
sdg”’-nak.

Olyan eljiris ez, mint amikor a
térképhez jelmagyardzatot adunk.
(A kordcske: ,,viros’’; a pontozott
vonal: ,,megyehatdr” stb.) Ilyen
médon az euklideszi geometridban

mintegy térképet készitettiink a H
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axiomarendszer logikai szerkeze-
tének az dbrizoldsira. Ezen a tér-
képen a H axiémédi valamilyen
euklideszi 4llitds formdjiban vissza-
tiikr6z8dnek. Az ilyen térképet
nevezziik modellnek, és az alkalmas
térképrél azt mondjuk, hogy a mo-
dell megvaldsitja a H axiémarend-
szert. Beldthat6, hogy valamely
nem ecuklideszi geometria ellent-
mondéstalansigdnak a kérdését mo-
dellalkotdssal vissza lehet vezetni
az cuklideszi geometria ellentmon-
dds-mentességének a  problémié-
jara.

Meg kell emlitenem, hogy mo-
dellalkotds el8szor magdban a
Bolyai—Lobacscvszkij-félc geo-

metridban szerepelt, bir az ebben
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levé eljirds az el8bb lefrtnak mint-
egy a forditottja: Bolyai Jdnos és
Lobacsevszkij ugyanis a hiperboli-
kus térben hatdrozott meg olyan
feliiletet (paraszféra), amelyen az
euklideszi sikgeometria megvald-
sul. 1868-ban Beltrami olasz ma-
tematikus az ecuklideszi térben
definislt  olyan feliiletdarabot
(pszeudoszféra), amelyen a hiper-
bolikus sikgeometria valésul meg.
A kiilonféle geometriai modellek
koziil az egyik legismertebb a
Cayley—Klein-féle, ezt 1871—72-
ben tette kozzé Felix Klein.

Ilyen el6zmények utén 1872-
ben Ké&nig Gyula egy eljiriste
kozolt arrdl, hogy miként lehetn)

a konsta ns (pozitiv vagy negativ

97



gorbiiletd terek sik-, illetve térbeli
alakzatait az euklideszi térben
szemléltetni. A nehézséget az okoz-
za, hogy — Riemann és Helmholtz
egy régebbi megjegyzése szerint
— a ,,g0rbiilt” terek geometriai
alakzatainak ecuklideszi szemlél-
tetésében az is sziikséges, hogy a
,térgorbiiletet” figyelembe ve-
gyiik. Ez kétdimenzidés nem eukli-
deszi sikbeli alakzatokndl még meg-
oldhaté azdltal, hogy a pont két
koordindtdjihoz harmadikként
hozzévessziik az e pontbeli gorbii-
letet, és az igy nyert rendezett
értékhdrmast a hdromdimenzios
euklideszi tér egy pontjinak te-
kintjiik. A hiromdimenzidés nem

euklideszi alakzatok szemléltetése
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azonban ilyen médon mir nem
megy, hisz ahhoz négydimenzi6s
euklideszi tér lenne sziikséges.

Kénig Gyula elgondoldsa szerint
azonban ez a nehézség is elhdrit-
haté — legaldbbis elvileg —, ha
kolesondsen egyértelmd megfelel-
tetést létesitiink a gorbiilt terck
alakzatai és a héromdimenzios
euklideszi tér alkalmasan vilasztott
egyeneskomplexusai kozott.

A leképezés Iényege konnyebben
érthet6, ha azt el6bb — Konig
utdn — a zérus gorbiiletl (eukli-
deszi) térre alkalmazzuk. Vegyiink
ol egy alapstkot, tovibbi egy ezen
kiviil lev6, de vele pdrhuzamos
alapegyenest. Jeloljiink ki az alap-

sikon derékszog(i koordindta-rend-
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szert, az alapegyenesen pedig kez-
dSépontot. Ha az ecuklideszi tér
P (x, y, 2) pontjinak azt az egye-
nest feleltetjiik meg, amely a sik-
beli koordinita-rendszer (x, y)
pontjit az alapegyenes z pontjival
koti Ossze, akkor az euklideszi tér
alakzatai egyeneskomplexusokba
mennek 4t; megfelel§ dbrasegitsé-
gével meggybz8dhetiink  arrdl,
hogy pl. az (x, y) sikon levd egyene-
sek sfkokba mennek 4t, a csavarvonal-
darab képe bizonyos wvonalfeliilet.
A leképezés birmilyen geometriai
alakzat esetében végrehajthatd, de
a kép nem mindig tekinthetd 4t.
Mindenesetre az ,,illeszkedés”’-nek,
a ,koztelevés”-nek stb. a leképe-
zésben is van megfelelSje; annak
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sincs elvi akaddlya, hogy szogmé-
rést vezessiink be, hiszen pl. szdget
bezir6 két egyenesnek a képen
két egymdst metsz8 vonalalakzat
felel meg.

Konig szerint ezt az eljirdst a
nem euklideszi tereck vonalkomp-
lexusokba valé leképezésére is
alkalmazhatjuk, ha biztositjuk,
hogy a tér ,,gorbiiltség”-ének a
képen is legyen megfelelSje. Ezt
pedig tgy érhetjiik el, hogy a fen~
tebb emlitett ,,alapsik” és a vele
parhuzamos ,,alapegyenes’ helyett
alapalakzatokként olyan  gorbiilt
feliiletet és  gorbét vesziink fel,
amelyek gorbiilete megegyezik a
leképezendd nem euklideszi tér
gorbiiltségével. Egyébként telje-
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sen az el6bbi mdédon kell eljdrnunk,
vagyis: az ,alapfeliilet”-en kije-
I6liink egy feliileti - koordinata-
rendszert, az ,,alapgdrbé”-n kezdd
pontot. A nem euklideszi tér
P(x, y, 2) pontjinak most egyenest
feleltetiink meg, mégpedig azt,
amely afeliileti koordinita-rendszer
(%, ) pontjat dsszekdti azalapgorbe
z pontjival. fgy a nem euklideszi
tér ,,pont’~jénak, ,egyenes’-énck
és ,,sik’-jdnak a szemléltetésben
rendre ,,egyenes”, ,,vonalfeliilet”
és bizonyos ,egyenes-sereg’, a
nem euklideszi tér ,,gorbiiltség’’~
ének az alapalakzatok ,,gorbiilet”-e
felel meg. Ha az alapfeliiletet és az
alapgdrbét olyan pontokban, ame-

lyekben a feliilet érintSsikja és”a
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gorbéhez huzott érinté parhuza-
mos, az érint8 sikkal és az érintével
helyettesitjitk, akkor ,kicsiben”
az euklideszi tér leképezésére alkal-
mazott modellhez jutunk. Ez felel-
ne meg annak a tételnek, hogy a
gorbiilt terek elegendS kicsiny
térrészében az euklideszi geometria
tételei érvényesek.

Kénig értekezése nagyon vizla-
tos, Otletének részletckbe mend
kifejtése, a térkép teljességének
igazoldsa mindmdig nem tortént
meg. Erdeme mégsem hallgathat6
el: az els6k kozott § is folismerte a
geometriai modellalkotds jelentd-
ségét, ezért tanulminya nem mél-
tatlan a tudomdnyos vizsgélatait

éppen csak megkezd§ fiatal mate-
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matikushoz. Elgondoldsa kiilf6l-
don nem keltett figyelmet, bizo-
nydra azért, mert csakhamar a
Bolyai—Lobacsevszkij-geometria

alaposabban kidolgozott modelljeit
kozolték. Ugyanakkor a hazai sajtd
— még a napilapok is — t&bb he-
lyen foglalkoztak vele. Ma is em-
litést érdemld djszerliségének fol-
idézése Kalmir Liszl6 kiilonboz
irdsainak és egyetemi eléaddsainak

az érdeme.

ARITMETIKAT ES SZAMELMELETI
VIZSGALATAI

Masutt mdr emlitettem, hogy a
mult szdzad végér6l és a jelen
szdzad elejérdl a kortdrsaktdl vagy

tanitvinyoktdl szdrmazé sok olyan
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értekezést ismeriink, amelyek tir-
gydt Kénig Gyula egyetlen meg-
jegyzése, egy elejtett mondata
sugallta. Ez a megéllapitds magira
Kénigre is vonatkoztathaté olyan
értelemben, hogy elSadisai sordn
sohasem kertilte ki vagy kend6zte
el a felvet6d8 problémaikat, ellen-
kezdleg: kereste azokat. Birmi-
lyen lezirtnak vélt témakdrben is
fedezett fol nyitott kérdéseket, és
azokra a vélaszt vagy valamelyik
tanitvinya, vagy 6 maga adta meg.
Kiilonosen a fiatal Kénigre jellem-
z6ek az ily moédon keletkezett
rovidebb frdsok, késébb tobbnyire
terjedelmes értekezésekben, vaskos
monogréifidkban mutatkozott meg

itfogd tuddsa és alkotd ereje.
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Igy pl. a Miegyetemi Lapokban
kozolt, K8nigt8l szdrmazd — féleg
szaimelméleti — feladatokra az
orszdg tdvoli vidékein is folfigyel-
tek, a megolddk k6zott olyan neve-
ket talilunk, mint Hunyady Jend,
Scholtz Agoston, Farkas Gyula,
Vilyi Gyula, Klug Lipét és méasok.

A szimelmélet Kdnig Gyula
el6te hazdnkban teljesen mell6zott
tudomdnydg volt — eltér8leg a
matematika tobb miés teriiletétdl.
A hdctramaradt irdsokbdl tudjuk,
hogy a két Bolyai nagyra értékelte
ugyan a matematika , kirdlyngjét”,
maguk azonban ezen a téren sem-
mit sem alkottak.

Kénig szimelméleti eredményeit

f6leg az elGaddsairdl visszamaradt,
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sokszorositott jegyzetek, valamint
monogrifidinak egyes részei tar-
talmazzik. Ezekben tekintélyes fe-
jezetek — még ha cimiik mds tar-
talmat is sejtet — szdmelmélettel
foglalkoznak.

A linedris kongruencia-rendszer
megoldhatésigénak elméleti alap-
jait Gauss fektette le Disquisitiones
Arithmeticae c. alapvetd értekezé-
sében. Gauss itt annak a kérdésnek
a vizsgdlatira szoritkozott, hogy
miként lehet egy ilyen rendszert
egyismeretlenes kongruencidra
visszavezetni (ugyanaz a kérdés,
mint az, hogy kompatibilis linedris
tobbismeretlenes egyenletrendszer
miként vezethetd vissza egyisme-

retlentire). K&éniget nem elégitette
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ki a Gauss-féle tdrgyaldsi méd,
hanem a kongruencia-rendszer
megoldhat6sdgdnak dltaldnos fel-
tételeit kutatta, és e téren jelentSs
4j eredményeket talilt.

Ugyanezen tirgykorbe sorolan-
d6 egy specidlis, az ismeretlent
magasabb hatvinyon is tartalmazé
kongruencia  megoldhatdsigira
adott wvilasza. Erre vonatkozd
eredménye — kiegészitve a Rados
Gusztdvtol szdrmazd vizsgilattal
— ma Kénig— Rados-tételként
szerepel a szakirodalomban. E té-
telnek kiilonféle szimelméleti vizs-
gélatokban sokan vették hasznit.
Ujabban Rédei Lisz16 és Turdn P4l
viszonylag konnyebben kezelhéts

formiban fogalmazta 4t a meg-
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oldhatésig K6nig—Rados-féle kri-

tériumit.

KUTATASAI AZ ANALIZIS TEREN

Kénig nemzetkozileg legismer-
tebb eredményei a halmazelmélet-
be és a matematikai logikdba tar-
toznak, azonban — véleményem
szerint — a hazai matematika
szizadvégi follendiilésében  na-
gyobb hatdstak voltak analizis
targyu irdsai. Ez egyardnt vonatko-
zik értekezéseire és ilyen tankony-
veire. Pedig az analizisben ndlunk
Kénig nem volt kezdeményezd,
az ilyen hagyoményok még a geo-
metridndl is régebbi id6kig nyul-
nak vissza. Segner Jinos Andrés és
Kerekgedei Maké Pdl XVIIIL. szi-
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zadban irott konyvei, majd Bolyai
Farkas Tentamenje, Gydry Sdndor
kétkotetes analizise, Petzval Jozsef
monografidi, Vész Jinos Armin
ugyancsak kétkotetes egyetemi tan-
koényve egyarint figyelemreméltd
alkotdsok.

Ké&nig Gyula egy vonatkozisban
azonban ezen a téren is Uttord
volt nédlunk, mégpedig abban,
amit manapsdg ,,weierstrassi szi-
gor”’-nak szoktunk nevezni. Mun-
kdja nyomdn hazinkban is meg-
honosodtak az analizis nagy nreci-
zitdst kivindé modszerei. Még a
viszonylag szerényebb Bevezetés a
felsdbb algebrdba c. konyvének
egyik mondata szerint is az volt a

célja, hogy ,,a mai tudominyos
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kutatds szinvonaldig” juttassa el
az olvasét. Torekvése ebben a mun-
kdban kiilondsen a végtelen sorok,
a végtelen szorzatok ¢és a linctortek
valéban legtijabb eredményeit is
bemutatd fejezeteibdl tiinik ki.

E munkdjinil azonban sokkal
jelent8sebb az 1887-ben megjelent
Analfzis c. konyve. Az egyik
korabeli birilat ezt irja: ,,Ondllé
felfogds és elrendezés mellett rész-
letes és teljes dttekintést nydjta . ..
matematikai modszerek és ered-
mények mai 4lldsirdl. .., egy-
szersmind megadja az eddig hidny-
zott alapot, melybS8l most madr
onallé matematikai kutatdsok ¢s
birdlatok indulhatnak ki a mathézis

szdmos mezejébe.”
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E konyvében Kénig valdban
nem elégedett meg az analizis
akkor szokédsos anyagdnak a tir-
gyaldsival, hanem gyakran kozole
ltala taldlt bizonyitisokat, vagy
beillesztette sajit tudomdnyos vizs-
gilatainak 1j eredményeit. Erdek-
16d8 fiatal matematikusaink szinte
biblidjuknak tekintették e mvet,
amelybdl nem csak tirgyi ismere-
teket és matematikai pontossigot
tanultak, hanem egyéni vizsgdlata-
ikhoz 6tleteket is meritettek. Sajnd-
latos, hogy a két kotetre tervezett
monografidnak csupdn az els6 része
jelent meg, és az is csak magyar
nyelven, holott egyes kiilfoldi ma-
tematikusok (pl. Engel és Stickel)

szorgalmaztdk német kiaddsat.
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Az analizis sz6 azonban e konyv
esetében tdgabb értelemben veendd:
a ma szokdsos anyagon feliil b6éven
tartalmaz  valdsfiiggvénytani  és
analitikus szimelméleti fejezeteket.
Kiilon is figyelmet érdemel, hogy
a halmazelmélet megsziiletését alig
egy évtized miilva Kénig mér id6-
szertinek litta, hogy az akkor még
sokat vitatott tudomdnydg egyes
részeit konyvébe felvegye. Ez a
magyardzata annak, hogy a hal-
mazelmélet tobb fogalmdnak ma-
gyar szakkifejezése (elem, szdmos-
sidg, megszdmldlhaté halmaz stb.)
Konigtdl ered.

Moédszerére jellemzé a magas
fokt absztrakcié. Kénig az anali-

zist iparkodott minden geometriai
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eszkozt6l elkiiloniteni, akdrcsak egy
fél évszizaddal elébb Bolyai Far-
kas. Konyvének egyik libjegyze-
tében ezeket {rja: ,,Az analizis
rendszeres kifejtésében geometriai
targyaldsokat nem hasznélhat, mert
ezeknek utolsé alakjai — akdr
axiémdknak, akir foltevésecknek
vegyiik 8ket — mindenkor oly
kiils6 szemlélettel dllnak kapcso-
latban, melytdl teljesen fiiggetlen
minden szdmtani igazsig. Ez ter-
mészetesen nem zirja ki, hogy a
szdmok absztrakt vonatkozdsait
geometriai viszonyokon érzékitsiik,
valamint azt sem, hogy az analizis
geometriai (valamint egyéb ter-
mészettudomdnyi) alkalmazdsai 41tal
a kifejtett modszercknek tudo-
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miényos értékét és jelentGségét f6l-
tiintessiik.”’

Az aldbb kovetkezd Kdénig-féle
tétel megértése nem igényel mé-
lyebb matematikai folkésziiltséget,
Kiirschdk Jozsef dltal adott nép-
szer(i dtfogalmazdsa pedig iskola-
példija annak, hogy miként lehet
viszonylag elvont matematikai
eredménytsokak szdmdra érthetévé
tenni.

Legyen adott a kovetkezd vég-

telen sorozat:

I, ~Co80, fcos: x4 LcosEgm,

Kozépiskolai tanulminyainkbol
tudjuk, hogy a cosinus fiiggvény-

nek milyen az eljele a kiilonboz6
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szdgnegyedekben. fgy belithatd,
hogy az cl8bbi sorozat elemei
(x-t8] fiiggben) szeszélyes mbdon
+ és — értéklick. Kérdés, hogy az
el6jelviltdsok (tehdt amikor -+
utdin — kovetkezik vagy megfor-
ditva) szdmibdl meg lehet-¢ hatd-
rozni x-et?

A vilasz igenl8: a sorozat mind
tobb tagjit véve tekintetbe, az
el6jelviltdsok szdmdbdl hatdrér-
tékként kiadédik x értéke.

Természetesen Kénig képletileg
is kozli az x-et el8illité formulit.

A Kénig éltal adott bizonyitds-
nak Kiirschdk Jézseft6l szdrmazd
szellemes, népszer(i dtfogalmazdsa:

. Képzeljiink el valamely egyenld

periédusokban ismétlédS  termé-
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szeti tiineményt, mondjuk egy id6-
szakos forrist, mely egyenld idG-
kozokben tor ki hatalmas sugarak-
ban. Az id8szak, mely mtlva a
kitorés ismétlédik, szoritkozzék
néhdny ordra. Az id&szak mérését
nehezitsemeg az akoriilmény, hogy
a forrds mellett képzelhetetleniil
primitiv élet folyik. Az idémérés
mindennem{ eszkdze hidnyozzék.
A csillagok jirdsiban se legyiink
olyan jiratosak, hogy a pésztorok
modjira beldle leolvashatnok az
id6t. Egyetlen mértékiil a nappal
és az {éjszaka megkiilonboztetése
szolgdljon. Ha a forrds nappal tor
ki, véssiink egy fanak a kérgébe +
jelet, ha &jjel tor ki,akkor — jelet.
Ezt folytassuk hénapokon it, a je-
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leket abban a rendben réva egymads
mellé, ahogyan keletkeztek. Mis
foljegyzést ne tegyiink. Tehdt mit
sem torddiink a rovdsok keltével.
Nem szamliljuk a napok folydsit.
Csak a + ¢és — jeleket rovogatjuk.
Kérdés: ezek a jelek elegendSk-¢
arra, hogy bel8liikk hosszabb id&
mulva pontosan meghatirozhas-
suk a tiinemény periédusit, azaz
a két felszokés kozotti iddszakot?

A periédus ilyen meghatdrozdsa
val6ban lehetséges, mégpedig igen
egyszertien. Nyilvin annyi kito-
rést észleltiink, ahdny jelet réttunk
a fa kérgébe. Tovabba azt is meg-
mondhatjuk, hogy ezek a kitoré-
sek hdny nappalra és hany éjszakdra
estek. Valahdnyszor - utdn — k-
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vetkezik, mindannyiszor ko&zben
egy éjszakaborultrednk. Valahdny-
szor — utdn -+ kovetkezik, uj
hajnal virradt. Ha feljegyzéseink
3000 szakaszra vonatkoznak és
koztiik 1000 jelvéltdst taldlunk,
azaz, ha $00-szor torténik dtmenet
a — jelekr8l + jelekre és s00-szor
az ellenkezd 4tmenet: akkor ez a
napnak soo keltét és s00 lenyugva-
sit jelenti. Foljegyzéseink tehadt
500 naprol valok. Csak arra nézve
van kétségiink, hogy elsé és utolsd
foljegyzéseink mely ordra esnek.
De ez 500 naphoz képest nagyon
csekély id6. Folismerve, hogy a
foljegyzések 500 napra vonatkoz-
nak és tudva, hogy ennek az idének

3000 periddus felel meg, nyilvin-
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val6, hogy 24 6rira éppen 6 sza-
kasz esik. Egy periédus 4 Ora.
K8nignélameghatirozand6szdm
nem egy természeti tiinemény
periédusa, hanem bizonyos algeb-
rai vizsgdlatokban szereplS szog;
a + és a — jelek, amelyeknek vél-
takozdsdbol e szdmot meghatéroz-
za, nem nappalt és ¢jszakit jelen-
tenek. De a gondolat lényege

ugyanaz.”’

*

Kénig analizis tirgyt értekezé-
seinek egy része didaktikai, gy az
is, amelyben médszert k6z61, hogy
miként lehet az integrilszdmitds
mdsodik kbzépértéktételét az elsdbél

levezetni. E tanulmdnya azonban
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tobb, mint amit a bevezetdje igér:
benne ugyanis Kénig megadja az
integral StieltjesrSl elnevezett de-
finiciéjat. A bevezetésben az a ki-
jelentés szerepel, hogy az integril-
szdmitds mdsodik kozépértéktétele
eredeti médon vezethetd le az el-
s6bdl, ,,ha a hatdrozott integril
fogalmét 4j irdnyban éltalénosit-
juk”. Ezutdn kovetkezik az dltald-
nositds, ez pedig a Stieltjes-integral
pontos értelmezése.

A hatdrozott integral kiilonboz8
irdnyt 4ltaldnositdsai koziil egyik
legkdzvetlenebb, és a gyakorlatban
is sfirlin alkalmazott a Stieltjes-
féle. Ezt a fizikusok mdr a mult szé-
zad hetvenes éveiben alkalmaztik,

anélkiil azonban, hogy eljirdsuk
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elvi jelent8ségét folismerték volna.
Stieltjesnek a pontos definiciét
koz16 értekezése 1894—95-ben je-
lent meg, K8nig emlitett értekezése
1897-ben. Ami tehit a kozzététel
id8pontjat illeti, kétségteleniil Sti-
eltjesé az els6bbség. Egyetemi elé-
addsainak jegyzetei azonban azt
igazoljik, hogy Kdnig mér jéval
elébb alkalmazta ezt az integrdl-
fogalmat. Azt kell tehit monda-
nunk, hogy az integril 4ltaldnosi-
tdsainak messze vezet folyamatd-
ban fontos, bir kiilfoldon alig
méltdnyolt lincszemet alkot K8nig
ez irdnyt tevékenysége.

Ennél az eredménynél szeren-
csésebb volt a sorsa Kénig egy

misik értekezésének, ez komoly
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nemzetkdzi visszhangot véltott ki.
Itt K&nig Gyula a bizonyos felté-
teleknek eleget tevd egyvéltozds
valds fliggvény tulajdonségait vizs-
gilta, é olyan tételeket taldlt,
amelyeket ma a valds fliggvénytan
keretébe szoktunk iktatni. Képle-
tek kozlése nélkiil koriilményes
lenne megadnunk a vizsgilt fligg-
vényre kirétt feltételeket. Rviden
annyit mondhatunk, hogy az 4ltala
targyalt fliggvény némi rokonsdgot
mutat Weierstrass azon példdjéval,
amely a mindentitt folytonos, de
egyetlen pontban sem differencidl-
haté fiiggvényt definidlja.

Hazai vonatkozisban f&ként
azért jelent&s K8nig ezen értekezé-

se, mert hatdsdra kezdett valos-fiigg-
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vénytani problémék irdnt érdekléd-
ni Gedeze Zodrd, kinek legelsd
eredménye egy mindeniitt foly-
tonos, de birmily kis intervallum-
ban is végtelen ivhosszu fiiggvény-
re adott példa. Ez a fiiggvény —
mint djabb szdmitdsok kideritették
— egyetlen pontban sem differen-
cidlhat6. Tdvolabbi kovetkezmé-
nye pedig Gedczének a felszin-
szdmitds korébe tartozd alapvetd
tevékenysége. Allitdsomat Gedcze

hétramaradt — a hibortiban sajnos

veszendébe ment — kézirataira
alapozom.
*

A K&nigrél sz616 visszaemléke-

zések azt mondjik, hogy nem volt
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hive a matematikai eredmények
er8szakos, mesterkélt alkalmazdsi-
nak, ,,nem litta szivesen, ha gya-
korlati férfiak bonyodalmas. ..
tételeket alkalmaznak olyan ered-
mények levezetésére, melyek egy-
szer{ibb mechanikai meggondola-
sokbdl viligosabban tlinnek ki’
(Kiirschdk). E megallapitds helyt-
4ll6 voltdt szdmos szemelvénnyel
igazolhatndm, de taldn a legjellem-
z68bbek ré a differencidlegyenletek-
r8l irott terjedelmes értekezései.
Ezek tirgya — elsé kiindulo-
pontjukat tekintve — kifejezetten
alkalmazott probléma (dinamikai
kérdések, a ndlunk tobbek 4ltal
kutatott leghatdsosabb szélkerék,
illetve hajécsavar kérdése stb.), ez
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azonban magukbdl a tanulmi-
nyokbol kevéssé vagy egydltalin
nem tilnik ki. Kénig ugyanis a
kutatdsra 6sztonz6 gyakorlati prob-
1émitél gyorsan fiiggetlenitette
magit, és lehetSleg dltalinos elmé-
let megteremtésére torekedett.
Mechanikai problémékban nagy
szerepet jdtszik az Gn. Hamilton—
Jacobi-féle elsérend(i (az n szdmd
helykoordindta, valamint az idd
miatt n + 1 fliggetlen viltozot
tartalmazé) parcidlis differencidl-
egyenlet. Jacobi mdr Kénig eldtt
igazolta, hogy ennck a megolddsa
ekvivalens egy belSle nyerhetd 2n
szamu  kozonséges  differencidl-
egyenletbdl 4116 rendszer megoldi-

sdval. Mdrmost K6nig Gyula egyik
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értekezésében alapkérdésnek tekin-
tette az igy nyerhetd kozonséges
differenciilegyenlet-rendszer meg-
olddsinak a problémdjit, és tobb
szempontbdl le is zdrta az analizis e
— gyakorlati szempontbdl igen
lényeges — kérdéskorét. Ertekezé-
sének a nemzetkdzi irodalomban
nagy visszhangja volt, eredményei-
nek tekintélyes része beépiilt a
monografiikba.

A differencidlegyenletek koré-
ben Kdnig éltal végzett vizsgdlatok
koziil azonban a legjelentGsebb az,
amelyben a két fiiggetlen viltozot
tartalmazé, mdsodrend(i parcidlis
differencidlegyenletek édltaldnos el-
méletét fejtette ki. Az egyenletek

ezen osztélydnak elmélete Ampere
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alapvetd, de konnyen egyaltalin
nem kovethetd kutatdsai, tovibba
egyesek — Boole, Bour, Imsche-
netzky — modszeresebb kozlemé-
nyei utin megakadt. 1870-ben
Darboux a vizsgilatok egészen 1j
irdnyét jelolte ki a kérdés olyan
folvetése révén, hogy az emlitett
tipustt differencidlegyenletek mi-
lyen “feltételek teljesiilése esetén
vezethetSk vissza kozonséges diffe-
rencidlegyenlet-rendszerekre. Erre
a kérdésre taldlt Konig Gyula
kritériumokat, midltal az ilyen
parcidlis differencidlegyenletek
megolddsinak  kérdését elvileg
el is intézte. Azért csupin el-
vileg, mert a nyerhetd kozonsé-
ges differencidlegyenletek  tényle-
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ges megolddsa djabb problémdkat
vethet fel.

Figyelemre mélté e kérdéskor-
nek a hazai hittere. Ismertetésével
jellemz8 példit mutatok be arra,
hogy kifejezetten gyakorlati prob-
1émédk milyen rovid tton vezethet-
nek absztrakt matematikai vizsgd-
latokhoz. Martin Lajos (1827—
1897), a kolozsviri egyetem mate-
matikaprofesszora a mdlt szdzad
hatvanas éveiben elemi matemati-
kai eszkozokkel, valamint kisérleti
dton kutatta a leghatdsosabb hajo-
csavar és az optimdlis szélkerék
problémiéjit. Vizsgilatait a hazai
folyék hajézhatévd tétele és az
ontdzéses gazdilkodds szorgalma-

zdsa tette id8szer(ivé. A kutatdsok-
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ba — mir mélyebb matematikai
eszkozoket is felhaszndlva — csak-
hamar bekapcsolédott id. Szily
Kélman, Kruspér Istvan és Réthy
Moér. Fokozatosan felismerve azt,
hogy a kérdés matematikai formu-
lizdsa variiciészdmitdsi feladathoz
vezet, Vilyi Gyula jelentSs doktori
értekezésében mir a  varidcids
problémdbdl nyert mdsodrend
parcidlis differencidlegyenlet meg-
oldhatésigit kereste.

Ilyen el8zmények utdn fordult
Kénig Gyula figyelme az ilyen
tipust differencidlegyenletek dlta-
ldnos elmélete felé. Az 8 vizsgdla-
tainak hatdsdra Kiirschdk Jozsef is
kozolt néhdny idetartozd jelentds
tételt. A kés6bbi kutaték — Sonin,
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Bicklund, Beudon, Hamburger
¢ mdsok — részeredményeivel
egyiitt monografikus feldolgozds-
ban Goursat foglalta &ssze az
idetartozé elméletet.

Nincs lehet8ségem Kdnig anali-
zis tirgyu értekezéseinek tovibbi
részletezésére, egynek a lényegére
azonban még ramutatok: ebben
komplex-fiiggvénytani  vizsgila-
tokbdl kiindulva egy ldtszdlag td-
vol es6 teriilettel taldlt kapesolatot.
D. Bernoulli 1728-ban egy gyok-
kozelitd eljardst publikdlt maga-
sabb fokd algebrai egyenletek
abszolut értékre nézve legkisebb
gyokének a meghatdrozdsira. Ké-
nig komplex-fiiggvénytani tétele

igen egyszerli indoklisit adja a

131



Bernoulli-féle modszernek, és ez-
zel példit szolgdltat az analizis és
az algebra tdvolesének t{ind terii-
letei Gsszekapcesoldsdra.
Befejezésként még egy rovid
tudomdnytorténeti megjegyzés: a
szdzadfordul6 tdjan tevékenykedd
tudésaink koziil tobben csaknem
egyforma érdekl8déssel dolgoztak
a matematika ¢és az elméleti fizika
teriiletén. Egyesekrél — Réthy
Mbér, id. Szily Kélmdan, Farkas
Gyula és misok — nchéz is eldon-
teniink, hogy a matematikusok,
vagy a fizikusok ko6zé sorolan-
dbék-e. De néhiny értekezésben
még a hazai matematika olyan preg-
ndns képviselSi, mint Véilyi Gyula,
Schlesinger Lajos, Fejér Lipét és
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Beke Mané is tirgyaltak fizikai
problémdkat. Ez utébbiak kozé
kell sorolnunk Ké&nig Gyuldt is.
A mechanika ismert elveivel fog-
lalkoz6 egyik értekezése modszerée
tekintve a matematikai analizis
korébe sorolandé. A tanulmény a
mechanikai kényszermozgésokkal
foglalkozik, de a megel6z8 iddk
tirgyaldsi moédjaindl 4ltaldnosab-
ban: a haté erdkre és a kényszerre
vonatkozé jéval enyhébb meg-
szoritisokkal. Eppen a nagyfokt
dltalinossdg miatt érdekesck K6nig
eredményei. Itt csupdn azt emlitem
meg, hogy néhiny 14j fogalom
(sebességi viridl, gyorsuldsi viril,
energéma, gyorsuldsi energéma)

értelmezésével sikeriilt a mechani-
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ka néhdny varicids elvét témoreb-
ben megfogalmaznia. De a tanul-
manybol vett kdvetkezd idézet is
érdekes — taldn a relativitdselmélet
szempontjibol: ,,nincs kizdrva an-
nak lehet8sége, hogy a tomegek
bizonyos mdédon viltoznak az id6-
vel, vagy még iltalinosabban, a
rendszer mozgdsi illapotdval. Epp
ezért megjegyzem itt ..., hogy a

. tirgyaldsok a tomegekre vo-
natkozd ily 4ltalinosabb foltevésre

is vonatkoznak.”

FOBB ALGEBRAI EREDMENY EI

E nagyon viézlatos ismertetést
ismét Koénig konyveivel kell kez-

denem. Ezek ugyanis nagyobb ha-
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tdst gyakoroltak matematikai kul-
turink fejlddésére, mint egyes
specidlis algebrai kérdéseket tér-
gyald értekezései.

Bevezetés a felsdbb algebrdba c. —
mir emlitett — konyvének auto-
eferdtumabol veszem a kovetkezd
sorokat: ,,... a cimben emlitett
munka mindenesetre jogosult ki-
sérlet, melynek, ha mir elismert
minta nem volt vdlaszthatd,
csak el6nyére szolgdlhat, hogy
specidlis hazai oktatdsi viszonyaink-
ra tekintettel volt. Nem lehet
celhallgatni, hogy a foladat, melyet
a munka szerzdje meg akart
oldani, elég nehéz volt; csak az
algebrai operdciok elmélete és az

elséfokti egyenletrendszerek isme-
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rete van benne foltételezve. . .,
de mindemellett a mai kutatds
szinvonaldig akarja eljuttatni az
olvasét.”

Kétségtelen, hogy ez a ,kisér-
leti” munka igen sikeriilt. A mdso-
dik kotete is elkésziilt a knyvnek,
ez azonban nem jelent meg. A hall-
gatdsdg szdmdra ugyanis elegen-'
dSknek bizonyultak a Kénig egye-
temi el6addsairdl sokszorositva ki-
adott jegyzetek.

Az algebrit ma két részre szok-
tuk osztani: klasszikus és absztrakt
(modern) algebrira. Az el8bbi
teriiletén mér Kénig elstt és vele
egy id&ben jelentSs. kutatdsok
folytak hazdnkban. Els6sorban Hu-
nyady Jen8 & Scholtz Agoston
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nevét kell kiemelniink, akik a
determindnsokban értek el nem-
zetkozileg is elismert eredménye-
ket. Farkas Gyuldnak kiilon is
érdeme, hogy magyar nyelven
kiadatta Baltzer német matemati-
kus determindnsokrél irott pom-
pas kis konyvét.

Ezekkel magyardzhatd, hogy a
determindnsok elmélete hazinkban
igen fejlett volt, és nehéz is lenne
név szerint folsorolnunk mind-
azokat, akik hasznos és tetszetds
determindns-tételekre bukkantak.
K&nig ezen a téren nem folytatott
kutatdsokat (eltekintve egy publi-
kéci6jatol, amelyben a determindn-
sok szorzdsi tételének egy 1dj bizo-
nyitdsit kozdlte), érdeme inkdbb
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az, hogy egyetemi el8adédsaiba be-
épitette kortdrsai tjabb eredmé-
nyeit, és ezéltal hozzdjérult azok
népszertisitéséhez.

Kénig Gyula algebrai {rdsainak
a zome inkdbb az absztrakt algebri-
ba sorolandé, és azokbdl az évek-
bél szdrmazik, amikor e tirgykor-
nek éppen csak kezdtek kialakulni
a modszerei és tirgykorei. Ered-
ményeit élete fémiivébe, az algeb-
rai mennyiségek éltalinos elméle-
tér6l irott hatalmas monografidjiba
épitette be. Az ebben levd anyag
nehezen kovethetd voltdra abbdl is
kovetkeztethetiink, hogy a részle-
tes recenzidhoz Kiirschdk Jézsef és
Rados Gusztdv egyiittes munk4jira
volt sziikség.
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Ha szerényen fogalmazunk, ak-
kor azt mondhatjuk, hogy ¢ konyv
Kronecker nagyon vizlatos Fest-
schriftjének szimos 4j eredménnyel
bdvitett részletes kidolgozdsa. A
Festschrifttel K&nig mintegy két
évtizeden 4t behatdan foglalko-
zott, a benne szerepl8 bizonyitdso-
kat egyszer(sitette, modositotta,
a tévedéseketkorrigdlta és azanyag-
ba besz6tte Hilbert, Hensel é&s
Emmy Noether akkor egészen 1j
eredményeit, de a sajit vizsgilatait
is. Ez utébbiak — mint az el8szd
jelzi — a 600 oldalas kényvnek
tobb mint a felét teszik ki.

Térgyit tekintve — mai termi-
nolégia szerint — a monografia
f6leg absztrakt algebra és algebrai
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szdmelmélet. Absztrakt algebra még
e szénak mai értelmében is: a rend-
kiviil széles 1ldtokort, és az elvont
fogalomalkotdsokhoz vonz6d6 ma-
tematikus vildgviszonylatban dttd-
rének tekintendé munkdja.

A konyv olvasisiban a legna-
gyobb nehézséget a Kdnig alkotta
tij szakkifejezések értelmének a ki-
okoskoddsa okozza. Az egész
konyv anyaga ugyanis az dltala
definidlt két algebrai struktirdra,
a holoid és az orthoid tartomanyra
épiil. Inkabb csak a matematikusok
szimdra emlitem meg, hogy ¢ két
tartomény két meglehetSsen dlta-
linos algebrai struktdrinak a spe-
cidlis faja: a holoid tartomdiny

egységelemes nullkarakterisztikdja
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integritdstartomdny, az orthoid pedig
nullkarakterisztikdja fest. A kdnyv
anyaginak a megértéséhez tehdt
el8bb ossze kell dllitanunk a K8nig
4ltal haszndlt kifejezések ,,5z0td-
rat”. Szemléltetésként: ,,az olyan
tartomény, amely az Osszeadds
kozonséges torvényét koveti” =
Abel-féle esoport; ,,az olyan tarto-
mény, amely a szorzis kozonséges
torvényét kdveti” = egy specidlis
kommutativ félcsoport stb.
Kiirschdk Jozsef egyik irdsa
szerint K&nig azzal a tervvel is
foglalkozott, hogy folytatisként
egy misik konyvet is ir: olyat,
amelyben az algebrai modszerek
helyett végtelen (az analizisbe

tartozd) - miiveletsorozatok szere-
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pelnek. A tudomdny nagy kdrdra
e munka az els6 tervezgetésnél

abbamaradt.

MUNKASSAGA A HALMAZELMELETBEN
£S A MATEMATIKAI LOGIKABAN

Befejezésként Kénig Gyula hal-
mazelméleti és logikai vizsgdlatait
tirgyalom, az el8z8eknél kissé
részletesebben: egyrészt, mert vi-
ligviszonylatban ezek a legismer-
tebb eredményei, mdsrészt, mivel
néhiny fogalom el6rebocsitdsa
utdn a lényeget a nem matema-
tikusok is megérthetik.

A halmazelmélet megalapozisit
Georg Cantor német matematikus

1874-gyel kezd6dGen megjelent
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értekezéseit8]l szoktuk szdmitani.
Az jltala médszeresen megalapo-
zott tudoménydg egyik jellegze-
tessége, hogy lehet8séget nyujt a
kiilonb6z8 végtelenck nagysigren-
di megkiilonboztetésére. Ehhez az
eszkdzt a véges halmazok szolgdl-
tatjdk : két véges szdmu elembdl 4l-
16 halmaznak akkor van ugyan-
annyi eleme, ha kolesontsen egy-
értelmli megfeleltetést tudunk a
két halmaz elemei kozott 1étesiteni.
Ugyanannyi lovas és 16 van, ha
minden lovas szdméra jut egy &s
csakis egy 16, és minden lovon iil
egy és csakis egy lovas. Onként
kindlkozik, hogy végtelen halma-
zok esetében is ezt a kolcsonGsen

egyértelm{i hozzdrendelést tekint-
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siik kiindulépontnak. Ha ez a
hozzirendelés két végtelen halmaz
esetében megvaldsithatd, akkor
azt mondjuk, hogy egyenl§ szd-
mossdgiiak. Megemlitendd, hogy a
szakirodalom a szdmossdg szd szi-
noniméjét, a kardindlis szdmot is
hasznilja.

Az egyenlS szimossigti halma-
zok ekvivalensek. A legkisebb kar-
dindlis szdm a természetes szdmok
(= pozitivegész szdmok) szdmos-
siga. Jeloljiik a kovetkez8kben
ennek szdmossigit az a betlivel, és
nevezziik ezt a halmazt, valamint a
vele ekvivalens halmazokat meg-
szdmldlhaténak.

Az ekvivalencia definici6ja sze-

rint pl. ,,ugyanannyi” természetes
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szam van — tobbek kozott —,
mint pozitiv pdros szdim. Konny
ugyanis a két halmaz kozott meg-
valésitanunk a kolcsondsen egy-
értelmi  megfeleltetést: minden
természetes szimhoz a kétszeresét,
és minden pdros szdimhoz a felét
rendeljik. De még meglepSbb
eredmények is belithatok. Igy pi.
az, hogy ,,ugyanannyi” racionlis
tortszdm van, mint természetes
szim. A két halmaz elemeinek
kolesondsen  egyértelmli  hozzi-
rendelésére Cantor adott eljérdst
(az Un. diagondlis médszert).

A valbs szdmok halmaza azonban
mdr nem ekvivalens a természetes
szimok halmazival, a két halmaz
kozott nem létesithetd kdlesondsen
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egyértelmli megfeleltetés. A valds
szdmokat és a vele ekvivalens hal-
mazokat kontinuum szimossigi-
aknak nevezziik. Ennck a szdimos-
signak a jele legyen a ¢ betli
(megjegyzendd, hogy az a és ¢
kardinélis szimokat a szakirodalom
— Cantor nyomdn — a megfeleld
kis gét bettikkel szokta jeldlni).
Konnyti igazolni, hogy az a kar-
dindlis szdm kisebb, mint a .
Az is igazolhaté — végtelen hal-
ma zokra alkalmas médon bizonyos
mitiveleteket (pl. &sszeadds, kivo-
nas, szorzis stb.) értelmezve —,
hogy birmilyen kardindlis szimnél
van nagyobb: ilyen pl. egy végte-
len halmaz 8sszes részhalmazaibél

4116 Gn. hatvdnyhalmaz.
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Az eddig mondottaknak meg-
lep6  kovetkezményei vannak.
Ilyen pl. az, hogy az egységsza-
kasznak ugyanannyi pontja van,
mint az egységnyi oldalhosszdsigt
négyzetnek, vagy az egységnyi él-
hosszisigt kockdnak.

Az ilyesféle eredmények a Can-
tor-féle alapvetést kovetS els§
id8kben bizonyos kétséget tdmasz-
tottak a halmazelmélet kell§ szi-
gortsigli megalapozottsiga és al-
kalmazhatésdga tekintetében. Ké-
nig Gyula egyike volt azon kevesek-
nek, akik azonnal félismerték az ij
tudomdnydg jelentéségét, és maga is
jelent8s tételekkel jdrult hozzd tovdbbi
kiépitéséhez.
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Mair Cantor megfogalmazta, de
kifogéstalanul csak Felix Bernstein
bizonyitotta be (1898) a kovetkezd
tételt:

Ha az A és B halmazok mind-
egyike ekvivalens a misik egy
részhalmazdval, akkor A é B
ekvivalens.

Erre az ekvivalencia-tételre K6nig
Gyula is k6zolt egy szép bizonyi-
tast, ez szemléletileg is konnyen
kovethetd azzal a topolégiai 4t-
fogalmazdssal, amelyet régebben
fia, K6nig Dénes, tjabban pedig
Szész Pél kozolt.

Ugyancsak rendkiviil 6tletes K-
nignek arra a Cantor-féle tételre
adott bizonyitdsa, hogy -a siknak

ugyanannyi pontja van, mint az
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egyenesnek. Ez az éllitds tfogal-
mazva azt jelenti, hogy a valds
szdimokbol ugyanannyi rendezett
szdmpdr képezhetd, mint amennyi
val6s szdm van. (Ugyanis a koor-
dinita-rendszerben azegyenes pont-
jait valés szamokkal, a sik pontjait
rendezett valds szimparokkal adjuk
meg.) E tétel bizonyitdsit az els§
id6kben a végtelen ldnctdrtekre
alapoztdk, Koénig a konnyebben
kezelhetd tizedes torteket vette
igénybe, egy szellemes otlettel
thidalva az itt f6llép6 nehézséget.

Torténelmi érdekesség kedvéért
megemlitem, hogy bizonyitdsit
K&nig 1894-ben a Matematikai és
Fizikai Térsulat egyik iilésén mu-

tatta be, de sehol sem tette kozzé.
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Szébeli kozlések révén azonban
gondolatmenete csakhamar ismert-
té vilt, és Schoenfliess fel is vette
1900-ban megjelent Festschriftjébe.
A bizonyitds tovibbi népszertisi-
téséhez nagyban hozzdjirultak F.
Klein, Fraenkel, Kiirschik Jozsef,
Kalmédr Lészl6 és mdsok frdsai.
Ma miér szimos tankonyvben és
monogrifidban, tobbnyire név em-
litése nélkiil, a Kénig-féle bizonyi-
tds szerepel.

Mir Cantor folvetette azt a kér-
dést, hogy van-eazaésa ¢ kozé esd
kardindlis szim? Mds széval: léte-
zik-¢ olyan halmaz, amelynek szi-
mossiganagyobb, minta megszdm-
14lhaté halmazoké, de kisebb, mint

a kontinuum szdmossigtaké. Ezt
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a mindmdig megoldatlan kérdést
nevezzitk continunm-hipotézisnek.
K&nig Gyula tudomdanyos pilya-
futdsdnak taldn legkiemelked6bb
dllomésa az 1904-ben Heidelberg-
ben rendezett matematikai kong-
resszus volt: ifjikordnak e szinte
eszményitett szinterét viligra sz616
eredménnyel, a kontinuum-hipo-
tézisre adott véilasszal Ohajtotta
koszonteni. Ott elhangzott eladd-
sa hozta szdmira a legnagyobb
sikert, de kés&bb a legfdjobb csalo-
dést is. Kiirschdk egyik visszaemlé-
kezésébdl tudjuk, hogy a nemzet-
kozitaldlkozé résztvevSire mennyi-
re a szenzicid erejével hatott Kénig
el8addsdnak mdr a puszta bejelenté-

se is: a szekcibiiléseket folfliggesz-
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tették, hogy mindenki meghall-
gathassa a referdtumot.

Ez az el6adds két kiilon részbdl
allt : K6nig Gyula el6bb bemutatta
az azéta réla elnevezett halmaz-
elméleti egyenl8tlenséget, vizolta
annak bizonyitdsit, majd erre ti-
maszkodva a miésodik részben
levonta a kontinuum-hipotézisre
vonatkozd (téves) kovetkeztetést.

Mint mir emlitettem, a kardi-
ndlis szdmokra is értelmezett az
Osszeadds és a szorzds. E miiveletek
folhaszndldsival mond ki egy fon-
tos tételt a Kénig-féle egyenlbtlenség :
legyen a

diex it (L)
é a

1 B Fais T (L)
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kardindlis szdmok sorozata olyan,
hogy az (I.)-ben lev8k mindegyike
kisebb, mint a (IL.)-ben lev8 meg-
felelGjiik, akkor — Kdnig tétele
szerint — az (I.)-ben levd kardinilis
szdmok dsszege kisebb, mint a (IL.)-
ben levk szorzata.

A Koénig-féle egyenldtlenség se-
gitségével igen fontos kovetkezte-
tések vonhatdk le. Tobbek kozott
példdul az is, hogy a ¢ kardindlis
szdm nem 4llithaté el§ megszdm-
lilhatéan végtelen sok (és még
kevésbé véges sok) ndla- kisebb
szdmossig Osszegeként.

Heidelbergi el8addsinak mésodik
részében Konig Gyula az dltala
talilt egyenlStlenségre, valamint
Felix Bernstein német matematikus
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1901-ben kozolt egyik halmazel-
méleti eredményére tdmaszkodva
olyan kovetkeztetést vont le, amely
vilasz lett volna a Cantor-féle
kontinuum-hipotézisre. A konklu-
zi6 azonban hibds volt, de nem
Kénig tévedése folytdn. Bernstein
ugyanis pontatlan megfogalmazis-
ban kozolte tételét, nem hatirolta
el pontosan annak érvényességi
korét, Kénig pedig olyan esetre
alkalmazta, amelyre nem igaz.
Kénig eladésa éveken 4t foglal-
koztatta az akkori matematikusok
legnagyobbjait, mig észre nem
vették a Bernstein-féle tétel pon-
tatlan megfogalmazdsit. Koniget
tehdt semmiféleképp nem vidol-
hatjuk meg a kell6 gondossig
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hidnydval: Bernstein a halmazel-
méletnek olyan szaktekintélye volt,
akinek eredményeivel szemben
addig kételyek sem meriiltek
fel. Ez azonban semmit nem
viltoztatott azon a csalédottsé-
gon, amely Kénig Gyulit élete
végéig kisérte.

Heidelberg utin Konig Gyula
matematikai téren keveset halla-
tott magérol. Ett6l kezdve egyetlen
torekvése, matematikai kutatdsai-
nak centrilis problémdja a mate-
matikai logika, az aritmetika és a
halmazelmélet szigort folépitése

volt. A halmazelmélet szigoribb
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megalapozdsit az is sziikségessé
tette, hogy ezekben az években
egyesek ellentmondédsokat — anti-
némidknak nevezziik — taldltak,
amelyek kétségessé tették az alapok
szildrd voltdt. (Burali—Forti, 1897;
Russell, 1903 ; Richard, 1903.)

Egy halmazelméleti antinémia
K&nig nevéhez is flizédik, a szak-
irodalom ,,a véges szimd jellel nem
definidlhaté valds szdmok” antiné-
midja cimen szokta emliteni. Ezt
igy fogalmazhatjuk meg:

Mivel csak véges szimu irds-
jellel rendelkeziink, ezért — igazol-
hatélag — pl. magyar nyelven leg-
foljebb megszdmldlhatéan végtelen
sok szoveg adhaté meg. Vilasszuk
ki e szovegek koziil azokat, ame-
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lyek a (o, 1) intervallumba es§
valds szdmokat definidljik, és irjuk
le ezeket szigor értelemben vett
végtelen tizedes tortek formdjiban
egymds ald. Igy megszdmlilhatéan
végtelen sok valds szdmot tartal-
maz6 V' halmazt nyeriink. Mivel
azonban az emlitett intervallum-
ban kontinuum szimossigi valds
szdm van, azért sziikségképp lesz-
nek olyanok, amelyek magyar
szoveggel nem értelmezhetdk, te-
hit V-ben nem szerepelnek. V-t
alapul véve ilyen valds szimhoz
jutunk pl. (a mir emlitett) Cantor-
féle diagondlis eljirds révén. A
Cantor-féle eljirds azonban preci-
zen leirhaté magyar nyelvii sz6veg-
gel — mi csak a rovidség kedvéért
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melléztiik ismertetését. Igy miris
kész az antinémia: vannak valds
szamok, amelyek magyar nyelvi(i
szoveggel nem értelmezhet8k és
mégis értelmezhetSk.

A halmazelméletben folvet8dott
antinémidk a szdzadfordulé tdjin
bizonyos vilsigot idéztek el§ a
matematikdban. Kikiiszobolésén a
jelen szdzad mdsodik és harmadik
évtizedeiben sokan féradoztak. E
torekvésekben két £8 irdnyt szok-
tak megkiilonbdztetni:

1. Voltak olyanok, akik a hal-
mazelméleti antindmidk hatdsira
az egzakt tudomdnyok egész logi-
kai fundamentumadt f6liilvizsgdltak
(Russell, Weyl, Brouwer, White-
head), mikdzben egyesek " (f6ként
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Weyl és Brouwer) elmélete a hal-
mazelmélet, és dltaldban a matema-
tika szdmos gondolatdnak elveté-
séhez vezetett.

2. Misok (Zermelo, Fraenkel,
Schoenfliess, Neumann Jinos, Ber-
nays, Ackermann) a halmazelmélet
olyan axiomatikus megalapozisdra
torekedtek, hogy ebben ne lépjenck
fol antinémidk.

A Cantor-féle nafv halmazelmé-
lettel szemben az axiomatikus £61-
épités a hiszas évek eredménye,
az axiébmik megfogalmazisiban
(f6ként Neumann Jénos kdzvetité-
sével) szerepet jdtszottak Konig

Gyula gondolatai is.
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Jelent6s 1 eszmékkel, de kudar-
cokkal is szegélyezett 1t vezetett
Kénig Gyula minden bizonnyal
legnehezebben kovethetd munki-
jéhoz, a logika, az aritmetika és a
halmazelmélet alapjairdl frott md-
véhez. Mintegy tiz éven 4t tdp-
rengett az ebben foglalt rendszer
megalkotdsin, gondolatai a belsd
érés és a mdsoktdl  kapott kri-
tikai megjegyzések alapjin sokat
modosultak, mig végs6 formi-
jukban ki nem kristdlyosodtak. A
konyv utolsé fejezetének irdsa
kozben hullott ki kezébdl a toll.
gy a matematika alapjaival kap-
csolatos vizsgdloddsainak e vég-
rendelete posztumuszként ldtott

napvildgot, anélkiil, hogy a vég-
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s6 simitdsokat 6 maga elvégez-
hette volna. Erre a nem konny(

munkira — a konyv elészava
szerint — Ko6nig Dénes vil-

lalkozott, 6 azonban lényegte-
lennek mindsitette az 4ltala eszko-
z6lt médositdsokat. Egy megjegy-
zés| szerint az el8készités munkdja
soran Kénig Gyuldnak 4llandé be-
szélgetd tirsa volt Kiirschék Jozsef,
egy korrektiurit pedig — a szerzd
kivinsiginak megfelelen — ét-
nézett a kérdéskor alapos ismerdje,
Hausdorff is.

Magyar nyelven a konyvnek
minddssze két — bir kétségteleniil
alapvet8 — fejezete litott napvili-
got a Magyar Filoz6fiai Térsasig

Kozleményeiben.
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Sajndlatos, hogy e munkénak
nem volt olyan 4tiit§ nemzetkozi
sikere, amin&t megérdemelt volna.
A matematika alapjainak és filoz6-
fiai vonatkozdsainak kérdéseivel
azokban az években a nagy nem-
zetk6zi tekintélynek 6rvendS ma-
tematikusok egész sora foglalko-
zott, gondolataik szélesebb nemzet-
kozi publicitdsra tettek szert. Igy
Kdnig idetartozé eszméinek tekin-
télyes része mds szerz8k id6allob-
ban, és taldn érthet6bben fogalma-
zott kozleményei dltal vélt ismertté.

A konyv els6 fejezetei a filozo-
fia korébe soroland6 gondolatokat
tartalmaznak, ezek szigortibban
véve nem is tartoznak a matemati-
kai logikdhoz. Kell§ elSkészités
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utdn azonban igen gondos tirgya-
l4sat taldljuk a logikai miveletek-
nek, és a bizonyitdselméletnek, ma-
gyar szerz8t81 médszeres foldolgo-
zisban elészor. Okkal emliti tobb
helyen is Kalméir Liszlo, hogy
hazdnkban a matematika alapjaival
foglalkozdk vagy maginak K&nig
Gyuldnak, vagy az & kozvetlen
tanitvdnyainak a tanitvdnyai.

Gondos elSkészités utin a mo-
nogréfia bizonydra legjelent&sebb
fejezete az axiomatizlt matemati-
kai tdrgykorok alapvetd problémd-
janak, az abszoliit ellentmonddstalan-
sdg  eldontésének ,,értékelés-mod-
szer’-e.

Az ellentmondéstalansig (kon-

zisztencia) fontossigira — mint
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mér emlitettem — el8sz6r a Bo-
lyai—Lobacsevszkij-féle geometria
folfedezése hivta f6l a matematiku-
sok figyelmét. Miutdn az 1 geo-
metridnak tobb modelljét is sike-
riillt megteremteni az euklideszi
geometridban, az utébbinak pedig
a valés szdmok aritmetikdjiban, a
relat{v ellentmonddsmentesség kér-
dése a szdzadforduloig igy alakult:
a nem-euklideszi geometridk ellent-
mond4éstalanok, ha az euklideszi
ilyen, ez utébbi ugyancsak ellent-
mondédsmentes, ha a valds szdmok
aritmetikédja konzisztens.

Iddig jutva jogosan vetette fel
1900-ban a périzsi nemzetkozi
matematikai kongresszuson David

Hilbert az axiomatizilt tudomd-
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nyok abszoliit ellentmondistalan-
sdgdnak a kérdését; mds szoval,
olyan médszer kidolgozisit szor-
galmazta, amellyel az axiomatizilt
tudoményt a konzisztencia szem-
pontjdbdél magéban véve vizsgil-
juk és nem modelliziljuk valami-
lyen mids tirgykorben.

Négy évre rd a heidelbergi
kongresszuson maga Hilbert vézolt
fol erre egy modszert. Ennek az
elvi jelent8sége igen nagy volt,
de az 4ltala példaként kozolt
rendszerben olyanok voltak az axi-
6miék és annyira szlik a megenge-
dett matematikai bizonyitdsmédok
kore, hogy azokra tdmaszkodva az
aritmetikdnak is csupin egy kis
toredéke lett volna folépithetd.
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A misodik lépést ezen a téren
Kénig Gyula tette meg, kidolgozva
az ,,értékelés-modszer’’-t.

Sajnos, ennek ismertetése sok
matematikai-logikai elSismeretet
tételez fel. Csupdn utalni tudok
Kalmér Liszl6 idetartozé fejtege-
téseire, valamint a mddszer alkal-
mazdsira bemutatott példdira. Az
eljirds lényegét inkdbb csak érzé-
kelteti K8nig Dénes taldlé monda-
ta. E szerint az értékelés-modszer
azt teszilehet8vé, ,,. . . hogy a vizs-
gilatokat korlitoltabb szemléleti
tartomdnyba szoritsuk be, hol az
ellentmondésnélkiiliség evidencid-
jara vald hivatkozés teljesen, vagy
legalibbis nagyobb mértékben elé-
git ki minket”.
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A problémit tehit Kénig Gyu-
linak sem sikeriilt végérvényesen
megoldania. Ez természetes is az
Gjabb idetartoz6 eredmények (Go-
del, Church) ismeretében.
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