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OLAH ANNA

Bolyai Janos korzokészlete
a marosvdsdrhelyi Bolyai-mizeumban

2009. julius 29-31. kozott a Barbados-i Bridgetown-ban tartott UNESCO- Memory of the World kézgytilésén a
nemzetkézi UNESCO bizottsag elfogadta a Bolyai Pedagdgiai Alapitvany éltal kezdeményezett jelolést: a MTAK
Kézirattaraban talalhaté Bolyai Janos APPENDIX-ének munkapéldanyat. Ennek fiiggeléke egy olyan ,,tabla”, ami
a kotetben leirt geometriaelméletet illusztralé dbrakat tartalmazza. Ezeket az dbrékat Bolyai Jénos kézzel, kir-
z8vel-vonalzéval rajzolta. Ezt a téblat sokszorositotta a marosvésdrhelyi nyomda -, Tabula Appendicis” néven.
Bolyai Janos korz8készlete ma is megtaldlhaté Marosvasarhelyen a Bolyai Muizeumban (Teleki Téka).

Minden val6sziniiséggel ezt a kirzékészletet hasznalta Bolyai Janos hadmérndk hallgatéként, majd ezzel készi-
tette hadmérnokként a varak, erédok épitészeti munkdinak tervrajzat. A készlet Bolyai szakmai tevékenységének,
matematikai munkdssaganak legfontosabb eszkoze volt. Val6sziniileg Bécst8l Temesvaron, Aradon, Nagyvéra-
don, Szegeden, Marosvésarhelyen, Lembergen, Olmiitzon - katonai alloméshelyein - at vissza Bécsig, majd végiil
Marosvasarhelyig, Domaldig elkisérte. Az 1860 Ota, kozel 150 éve nem hasznalt, finoman megmunkalt, ma mar
jécskan oxidalédott rézbél késziilt korzékon a tus vagy tinta nyomat is felfedezi a figyelmes latogaté. Ennek a
készletnek eléviilhetetlen jelentdsége van abban, hogy az APPENDIX-hez tartoz6 ,Tabula Appendicis” elkésziilt,

ma pedig az egész vilagon Magyarorszagot képviseli az UNESCO Vildgemlékezet listdjan.

AZ UNESCO VILAGEMLEKEZET (MEMORY OF THE WORLD) PROGRAMJA

Egy évtizeddel ezelétt az UNESCO meghirdette a Vilagemlékezet P’rogram”ot. (Memory of the
World) azért, hogy a természeti és kulturdlis orokségen tal szimba vegye, és megbrizze alptlsztul,éstél
a vildg szellemi Grokségének legértékesebb részét is. A program az egesz vilag 'e@.eklodesere szamot
tarté audio-vizualis, valamint az frott, nyomtatott, és digitalizdlt formaban megdrzott doklumentumok
regisztréldsat és meg6vasat tiizi ki célul. Minden orszag saj}ét nemzeti UNESQO lzlzottslagain keres?-
tiil jelolheti a Vilagemlékezet listara elsésorban értékes 1“eveltar1 gyujtemen.yelrt, konyvtarak anfeal,
de csak a nemzetkozi jelentdségii szellemi hagyatékok keriilhetnek fel erre a hst,ara. Ezek .l‘ehetnek. teljes
vagy részleges gytijtemények, vagy akar egyetlen dokumentul.n egy gyu)temen)fe}) belull. Egy 51.ke,res
jelolést kovetden a nemzeti hivataloknak arrdl is gondoskf)dln'IUk kelll, },108}’ d \,/'ﬂa,ge’mlekezet Listara
felkeriilt anyag széles korben barki szdmara megismerh?tove és hoz.zaferh.ejtove Vé}llek- o

Magyarorszagnak mindeddig 6t biztos helyet sikeriilt elfoglalnia a Vildgemlékezet listdn: TiHA-

NY1 KALMAN Radi6szkdpija, MATyAs Corvindi, a Tabula Hungariae, azaz Magyarorszdg legrégibbi
bados-i Bridgetown-ban tartott kozgytilésen két ma-

térképe mellett a 2009. julius 29-31. kozott a Bar ‘ , 4
gyar szellemi orias jelolését fogadta el a nemzetkdzi UNESCO bizottsdg: BOLYAI IAI‘IJOS APPENDIX-
Bolyai Pedagogiai Alapitvany kezdeményezte, valamint

ének munkapéldanyét, amelynek a jeloléséta ; TR SEE
K&RrdST Csoma SANDOR Tibeti Szotarat. A Magyar TUdon_’%ny(,)s,Aka,demla Konyvtz.ara o)
megujitott honlapjan mér olvashaté a teljes APPENDIX digitalizdlt vdltozata, valamint a MTAK

Kézirattaraban talélhat6 Bolyai-gytjtemény 1<a,t’<1,1(')gusfl is. (WWY;bEI?ﬁl'mtak'hu)
A Korosi-gytjtemény mar régebben hozzaférhetd volt a vilaghalon.
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AZ UNESCO VILAGEMLEKEZET ALTAL NYILVANTARTASBA FELVETT
APPENDIX, VALAMINT BOLYAI JANOS ABSZOLUT GEOMETRIAJA

Bolyai Janos (1802-1860) abszoliit geometridja ij tudomany4g a geometria targykorében, ame-
lyet az 1820-30-as években dolgozott ki. Elsék kozott oldott meg egy 2000 éves geometriai kérdést,
amely EUKLIDESZ i. e. a II. szdzadban lefektetett geometridjanak vizsgélata sordn meriilt fel, és
amelyre a matematikusok 2000 éven 4t nem talaltak kielégitd vélaszt.

TUDOMANYOS ELOZMENYEK

Az embert a legrégibb id6kté] kezdve érdekelte az 6t koriilvevd — kezdetben sziikebb, majd
egyre tavolibb — kérnyezet. A tér és az idd, a benniik val6 tdjékozodas, az ket felépitd egyszertibb
rendszerek, a koztiik 1évé osszefiiggések, rendszeresen ismétl6dd szabdlyossagok ismerete nél-
kiilozhetetlen volt a mozgd, cselekvd, helyvéltoztaté ember szdmdra. Az antik filozéfusok egesz
iskoldkat allitottak fel ezen elvont fogalmak tanulményozdsara.

A régmult id6k sordn dsszegytlt tapasztaldsokat i.e. a 300-as években Euklidész foglalta ossze
az ,,Elemek” c. miivében. Ebben a miiben Euklidész lefektette azokat a , kapaszkoddkat’, alapfogal-
makat, axiémadkat, posztuldtumokat, amelyekbdl — bizonyitasok, levezetések révén - 1j allitasok,
tételek szarmaztak, és amelyek a val6sag még részletesebb leirasét tették lehet6vé. Az axiomakat és
posztuldtumokat mas allitdsok bizonyitdsahoz haszndljuk fel, nélkiiliik a geometria tételeinek bi-
zonyitasa lehetetlen. A matematika tudomanyénak fejlddésével egyre tobb tétel sziiletett, amelyek
egyre tobb természettudomanyos jelenség leirdsat tették lehetévé. Ily médon tjabb és Gjabb isme-
retek, tudomdanyégak, gyakorlati alkalmazasok sziilethettek. Mindehhez Euklidész tanai jelentet-
ték a geometria alfdjat és omegdjat. Az dltala feléllitott axiémék azonban csak az érzéki tapasztalds
révén hozzdférhetd tér egyik lehetséges leirdsi médjat titkrozik.

Euklidész legkérdésesebb axiomdja — a XI. axiéma, vagy mds kiadasokban az V. posztulatum
- a parhuzamossag fogalmanak meghatérozdsara vonatkozik. Ezt a matematikusok kés6bb a ,,geo-
metria botrdnykove”-ként emlegették. Egyik valtozata példaul: ,a pdrhuzamos egyenesek azok az
egy és ugyanazon sikban fekvd egyenesek, amelyek mindkét irdnyban hatdrtalanul megnytjtva nem
metszik egymdst” A matematikusokban azért vetédtek fel kétségek a parhuzamossigi axioméval
szemben, mert a ,hatdrtalan”, vagy a végtelen kiviil esik az érzékelhetd vildgunkon, ezért a vég-
telennel kapcsolatos allitdsoknak bizonyitds nélkiili elfogadott igazsdga a tovabbi tételek eredmé-
nyének tekintetében bizonytalansagot eredményez.

A matematikusok tobb mint 2000 éven it igyekeztek az egyszer(ibb axiémékbol levezetni a ti-
zenegyediket, vagyis axioma helyett probélték azt a tobbi axidomdbdl kovetkezd tételnek tekinteni,
sikertelentil.

Bolyai Janos, akinek matematikai tehetsége mar gyerekként megmutatkozott, apjétél ismerte
az Euklidész XI. axidmdjdval kapcsolatos kérdéseket, és bécsi egyetemi évei alatt egyre tobbet fog-
lalkozott & is ezzel a kérdéssel.

1823-ban, frissen végzett hadmérnokként, temesvari allomdashelyérdl levélben értesitette apjat
arrél, hogy megtaldlta a 2000 éve keresett megoldast, korszakalkot¢ felfedezést tett. Sajat szavaival
igy fogalmazta meg geometriai felfedezését: ,, semmibdl egy 1ij, mds vildgot teremtettem.” Ez a ma-
gyar matematikatorténet taldn egyik legtobbet idézett mondata.

BOLYAI JANOS UJ, MAS VILAGA
Miben kiilonbézik a Bolyai-féle ,,uj vildg” - az abszoltt geometria - Euklidész vilagatol?

Bolyai megsejtette, hogy a XI. axiéma igaz vagy hamis voltat nem lehet eldonteni. Ezt kovetéen
megprobalta a geometriai bizonyitdsokhoz hasznalt axiémak koziil kivenni, figyelmen kiviil

118



10.23716/TT0O.16.2009.20

hagyni a XI. axiémat. Egy olyan geometria alapjait rakta le — amelyet abszolut geometridnak
nevezett — amely fiiggetlen a XI. axiématdl. Megallapitotta, hogy ily médon mas rendszerek,
ujfajta térszerkezetek képzelhetSek el. Az ily médon korvonalazddott geometriat, vagyis azt,
amelyben a bizonyitasokhoz nem hasznéljuk Euklidész pérhuzamosokra vonatkoz6 XI. axi-
6majat, és amely tehét fiiggetlen ezen axiéma igaz vagy hamis voltdt6l, ahogy maga fogalmaz:
»a veritate aut falsitate Axiomatis XI. Euclidei...independentem” — abszolit geometridnak ne-
vezte.

A Bolyai-geometria sarokkovet jelentett 1ij geometriak megsziiletése tekintetében is, megala-
pozta a mai modern térelméletet. Bolyai Janos elmélete megsziintette az Euklidész dltal kialakitott
térbeli latdsmod egyediiléllosédgat, megvaltoztatta az embernek a térrel kapcsolatos évezredes 14-
tas- és gondolkodasmodjat, elésegitette jabb geometridk kidolgozasit.

A gravitéciéra vonatkozo észrevételei megalapoztdk a modern mechanika szemléletét és gra-
vitacios elmélete lehetévé tette, hogy az 1j szemlélete mentén a gyakorlat elérhesse a modern
tirkutatds, tirhajézés, mitholdas technikdk mai eredményeit.

Uj iranyba terelte egyéb tudoményédgak fejlédését is, hozzajarulva ezzel a modern kor jelentds
tudoményos felismeréseihez (pl. mechanika, csillagészat, fizika, tirkutatds, filozéfia, stb.)

A MTAK KEZIRATTARABAN LEVO APPENDIX KOTET TUDOMANYTORTENETI,
KONYVESZETI KULONLEGESSEGEI

A minddssze 26 oldalas kis kotet nyomdai el6készité munkiit Janos Marosvasarhelyen vé-
gezte, ahol éppen két katonai dlloméshelye kozotti (Temesvar és Lemberg) szabadsagat toltotte. A
kétetet — kis terjedelmére val tekintettel — apa és fiti kozos megegyezessel BOLYAI FARKAsnak a

Tentamen juventutem studiosam in elementa matheseos purae elementaris ac sublimioris

methodo intuitiva evidentiaque huic propria introducendi, cum appendice triplici

Tom. 1-2. Maros Visdrhelyini, Typis Collegii Reformatorum per Josephum, et Simeonem Kali de

felsé Vist, 1832, 1833. 5 e g

Miel6tt a kotet megjelenhetett volna, Janos geometridjat Farkas miive I. kotet¢hez fizve,

ennek melléklete, azaz Appendix-eként kivantak megjelentetni. Ezért a tudomanyos vildgban

Bolyai Janos geometriai miivét gyakran csak Appendix-ként emlitik. Jdnos munkdja hamarabb
de akkor Janos mér nem tartézkodott Maros-

megjelent, mint a Tentamen, mar 1831 tavaszan, : e ¥
vésarhelyen, tovébb kellett utaznia tj alloméshelyére, Lembergbe. Ell),bOI a kiilonall6 kotetbdl
Janos kérésére tobb példanyt kiilénallo fiizetként is meghagytak. Ebbél Farkas azonnal kiildott

egy példanyt C. E Gaussnak és néhany példanyt Janosnak L?mbergbe. ,Eze,knek a kﬁlénéll’é
koteteknek még nem volt nyomtatott cime. Az egyik kotet sajat m"un}.<apeldanya lett, et
sikat utolsé allomashelyérdl — Olmiitzbdl - JANos FéHERCEGnek killddtt ahhoz a beadvinyhoz
mellékelve, amelyben hosszabb szabadsagot kért azért, hogy f(zlytathassa {natem,atlllml kutatésait.
Ez a fiizet - a kérvény és a beadvény tobbi mellékletével egytitt — b,ekérult.a bécsi = kir. hadi-
levéltarba, ahonnan 1910-ben ajandékozas révén, Bolyai Janos egyéb 1rata1:/al A MTAK
Kézirattaréba keriilt. A MTAK kézirattiraban Gsszesen harom, a Tentamentoll kulorzall? pel.dany
taldlhato, de csak az egyiknek a végén van olyan utolag be,r agasztlott 'lap, meg'holiza ke:‘ te/lJe,:}ien
hasonlé méretti és papirmin$ségti, amelyben a kotetben le}rt ,elinel‘etl {evezet'ese rgegerteif? ez
sziikséges dbrdk is megtalalhatoak. Ez a felbecsiilhetetlen .ert"eku kis kot'et szlntti: ml.nAlen : etlse—
get kizar6an Bolyai Janos sajdt munkapélddnya volt és ezt Jelolte' a B?}yal Il)e agz§1319 1 apl.t\ian}’
a Vildgemlékezet listara. (LelGhelye: MTAK Kézirattdra, Bolyai-gytijtemeny, 545.091-es jelzet,

Jaruléknaplé: 1901. év. 296. sz.)
Milyen tartalmi és formai bizonyitéko

feltevést? o e 1 A Ak
—  Két cimlapja van, amelyeket SCHMIDT FERENC piros tintdval irt sajatkez(i aldirdssal azonositott:

% dllnak rendelkezésiinkre, amelyek aldtdmasztjdk ezt a
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— A beragasztas idejét tekintve az elsé, (az oldalszamot tekintve a harmadik) cimlapot Bolyai
Farkas irta (1.sz. foto)

Appendix Prima
Scientiam Spatii absolute veram exhibens;
nulli quoad parallelas suppositio Axiomati (Euclideo vel alii simili) innixa.

Auctore Johanne Bolyai de eadem, Geometrarum in Exercitu Caesareo Regio
Austriaco Castrensium Locumtenente Primario
Agropoli seive Maros-Visdrhelyini
Auctoris Filio
[, Handschrift Wolfgang Bolyai Fr. Schmidt”]

Ezt a kézzel irt cimlapot Bolyai Farkas akkor ragasztotta a kétet elejére, amikor az 1831 tava-
szan kikeriilt a marosvésarhelyi kollégium nyomdéjabol és 6 elkiildte az akkor mdr Lembergben
szolgélé Janosnak.

—  Ezelé - elsé oldalként — ragasztotta Janos a maga altal helyesnek tartott végs6 cimviltozatot,
amelyet szintén Schmidt Ferenc piros tintdval irt sz6vege azonosit:

Appendix, Scientiam Spatii absolute veram exhibens: a veritate aut falsitate Axiomatis X1. Euclidei

(a priori haud unquam decidenda) independentem; adjecta ad casum falsitatis, quadratura

circuli geometrica

Auctore

Johanne Bolyai de Eadem,

Geometrarum in Exercitu

Caesareo Regio Austriaco

Castrensium Capitaneo

Agropoli sive Maros-Vdsdrhelyini

1832

Typis Collegii Reformatorum per

Josephum et Simeonem Kali de fels6-Vista
[»Handschrift von Johan Bolyai Fr. Schmidt”]

A két cimlap keltezése kozotti idében Bolyai Janos katonai rendfokozata megvéltozott.

— Bolyai 1832-ben Gjabb dlloméshelyre kerilt, ezattal Olmiitzbe, de minden erejével azon
volt, hogy hdrom év szabadsigot kapjon matematikai kutatdsaihoz. Kérvényt nyujtott be
el6ljaréjdhoz— Janos f6herceghez— és a kérvényhez mellékelt egy Appendix példanyt is. A f6-
herceg véleményezésre G. A. GREISINGER geometria professzorhoz kiildte Bolyai kiilldeményét.
A kapott értékelés nem volt kedvezd Bolyai szdméra, igy a f6herceg elutastotta a szabadség
irdnti kérelmet, és nyugdijazast javasolt. Valoszintileg ekkor irta Bolyai sajat munkapéldanya-
nak belsé boritojara az aldbbi bejegyzést:

» Anmerkung
Des Verfassers Schuld konnte es doch offenbar nie sein, wenn allenfalls ein Urteil hieriiber blof$

deshalb schief und geringschitzend ausfiele, weil betreffendlernende nicht gehorig Meister ihrer
Sache geworden sind.....

(Megjegyzés
Nyilvdnvaléan soha nem a szerzé hibdja, ha adott esetben az itélet err6l hamis és lebecsiil csupdn
azért, mert az érintettek nem kell6en mesterei hivatdsuknak...”)
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— Akdtetben - hol a margén, hol a sorok kozétt - Bolyai Janos ceruzéval irt javitdsai, besztrasai
olvashatdak, német és latin nyelven.

— A Kkotet végén két kinyithat6 tablan 23 mértani 4bra tallhat6, amelyek a szoveg értelmezésé-
hez sziikségesek. A leporellokat két véltozatban utélag ragasztotték a kitetbe. Az elsd tébla
Bolyai Janos sajét keztileg, vonalzéval és korzével rajzolt 4bréit tartalmazza, de az utolsé, 23.
abrat szabadkézzel rajzolta.

— A kotet utols6 lapjain, tobb helyen (kb. 1 cm-enként) szirdsnyomok lathatéak, amelyek tobb
oldalon dthatoltak. Ez annak lehet bizonyitéka, hogy az 1831-es kolerajarvany idején a kotetet
postai kiildeményként ily médon valahol fiistéléssel fertGtlenitették.

— A benne 1év6 vizjelek segitségével sikeriilt megerdsiteni a kiadds idejét, ugyanis a kiilénallo
Appendix kotetre nem nyomtattak kiadési évet. A rekonstrudlt négyféle vizjelbél egy angol,
egy holland és két magyar vizjelet sikertilt meghatdrozni. (A vizjelek feliratai: Gorgény, F [el]

Enyed, CeI Honig, . Whatman).
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Bolyai Jénos APPENDIX cimlapja

— A kotet végére utélag beragasztottdk a kinyithatd, szintén 23 dbrét tartalmazo lapot, ezuttal a
nyomdai viltozatot, amely minden tekintetben egyezik a kézzel szerkesztettel, de nyomtatott

cime is van: ,, Tabula Appendicis’. { ' b . 2

Bolyai geometridjanak megértésében felbecsiilhetetlen értell<e e ablzakna,k, mint egyéb-
ként barmilyen szemléltetésben. Az Appendix szovegének VEgen ,talalhz%to 23 dbr & a,mfl),r By
A4-es, leporelloként 6sszehajtogatott lap, a kotet egyik fontos'e,rt?ke. Mmden valoszmu.se,g.gel
az a korzékészlet szolgalt a Tabula Appendicis dbrainak elkészites’e}}elz is, ?mellyel’ _BOIYal ]anqs
hadmérnokhallgatéként, majd hadmérnokként a varak, er6dok eptgszetx mllmlfal’nak tervraj-
zét készitette. A készlet Bolyai szakmai tevékenységének, matematikai munkassaganak legfon-

tosabb eszkéze volt. Valészintien Bécstdl Temesvdron, Aradon, Nagy\féradon', S'zeged.en, Ma
rosvasarhelyen, Lembergen, Olmiitzon - katonai alloméshelyein - at vissza Bécsig, majd végiil
Marosvasarhelyig, Doméldig elkisérte. Ez a készlet ma is 1étezik Marosvdsdrhelyen. Az 1860

121



10.23716/TT0O.16.2009.20

6ta, kozel 150 éve nem haszndlt, finoman megmunkdlt, ma mér jocskdn oxidlédott, rézbdl
késziilt korzékon a tus, vagy tinta nyomat is felfedezi a figyelmes nézé, ha a Bolyai-Mizeumba
litogat. Ennek a készletnek eléviilhetetlen jelentSsége van abban, hogy az Appendix-hez tar-
toz6 ,Tabula Appendicis” elkésziilt, és az dbrdk révén az olvasé betekinthet abba az ij, mds
vildgba, amelyet — a temesvari levél értelmében - Bolyai Janos a ,, semmibdl” ~teremtett.

Tabula Appendicis

‘Taldn megbocsathaté a marosvasarhelyi Bolyai kutatd elfogultséga, ha ennek a korzékészlet-
nek is jelent8séget tulajdonit abban, hogy ma az egész vilagon Bolyai Jdnosnak a hajdani marosvé-
sarhelyi kollégium falai kozt nyomtatott, rajzolt Appendix-e képviseli Magyarorszégot.

Az APPENDIX szerb fordit6ja, DR. BRANISZLAV PETRONIEVICS, 1928-ban ezt a verset irta

Bolyai Jénoshoz, szerb nyelvii kotetének elejére:

Bolyai Janoshoz
-Ajdnlds-

Roppant név, a mii meg csopp, nem disz:
Mit rdnk hagytdl, az csak egy Appendix.
Ifjii langelme tenyéssz, burjdnos:
Gausson tultettél Bolyai Jdnos.

Gauss, még hogyha dicsérni meg is mert,
Elébbre valénak 6 el nem ismert.

Ulte kicsinyes irigység érte,

S levelezéssel béven beérte.
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Becsiilni korod nem tudta nevedet,
Lenézve bantott, gunnyal kinevetett,
Sokd nem sejték, merre a sirod,

Jel sem volt, sehol neveddel irott.

Sziiletni nagy kegy nem kisért folotte,
Hatalmas fajnak hogy lennél sziilotte,
Népnek pardny volt a magyar elétted,
Igazdn naggyd magaddal tetted.

(Forditotta:
TOrt GABOR mii- és szakfordité Magyarkanizsa,
a Magyar Irészovetség és a MTA koztestiiletének tagja)
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Bolyai Jénos korzokészlete Marosvdsdrhelyen, a Bolyai Miizeumban (Teleki Téka)

A szerzé cime:

Oléh Anna

Bolyai Pedagdgiai Alapitvany- alapito
www.bolyaitestamentum.hu
olahannamari@t-online.hu
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