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ob denotet complexum omnium punctorum  com
punctis @, & in recta sitorum.
~

rectae - @b in @ bifariam sectae dimidi-
um illud, quod punctum é complectitur.

complexum emnium punctorum, quae
cum punctis @, 6, ¢ (non in eadem recta
sitis) in eodem plano sunt.

- i ot - . - - -
plani abc per @b bifariam secti dimi-
dium, punctam ¢ complectens.

~r
portionum ,in quas ¢6¢ per complexum
e 3 g -
rectarum ba,bc dividitnr, minorem;sie
Lo A ¥
ve angulum, cuius ba,bc crura sunt
- . - < i - -
(sidin ebe sit et be, ¢d se invicem non
~
secent) portionem ipsius abc inter ba,
~
be, cd comprehensam ; bacd vero por.
3 3 p

L d g P~
tionem plani a¢6c inter ad, cd sitam.
perpendiculare.
angulum.
angulum rectum.
cab = acd.
congruens *).

2 tendere ad limitem a.
peripheriam  circuli radii 7.
aream circuli radii ».

. . 1 i
®) 8it fas, signo hocce, quo summus Geometra G.AF'S8
Rumeros congruos insignivit; congruentiam geometricam que
que denotave : nulla ambiguitate exinde metuenda.
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vis git ¢ im wm (supponendo in omnibu
2 a2 < & ~s
casibus esse .am.> ae). Et si, puncto ¢ in am abeun-

ds in dr et c in 6:(c0ntra hyp). .

< §1. (Fig.1.) Si réctam_ ans non secet plani‘ejusdem
recta bn , at secet quaevis b}f (in abr) : designetur
hoe’ per bn Il am: Daré talem bn, etquidem unicam,

‘e quovis puncto b (extra am),atque bam tabn non

nam> be¢ circa & mota; donec bam

2R esse patet;
est-

’ v ~ L
Fabc=2R fiat,bc ex am aliquando primum exit,
que tunc belf| @m. Necnon patet esse bnl|||em, ubi-
s talibus

fe  in infinitum, semper sit cd= cb: erit. semper
cdb= (cbd < nbc); ast nbe/ = 03 adeoque et adb

M 0. & 7
§ 2. (Fig.2). Si Onll|am; est quoque enlljem.

i ¢ in b sit; b4
que et cd secat
cds cadit dg in

~ ~o

Nam sit-d ubicunque in macn. S
rséc'at a’;ﬁ (propter banlf|am), adeo
a;}:; si vero ¢ in 6; fuerit; sit byl
abn (§ 1), secatque am , adeoque et cd secat am.|
Quaevis c;figitur (in acn) secat in utroque’ casu
am absque. eo, ut'cx ipsam am-secet. Est ergo sem-

perocnl|| am.
- § 3 (Fig.2)./Si tam dr quam’cs sitf||em ; et enon

~ ! \
sit'in or; tum ' br, ¢s se invicem haud secant Si

3 ~ ~ L gy
enim ~br, cs punctum d communé_haberent; (per
§.2.) essént dr et ds simullj emy caderetque: CED

§ 4. (Fig.3). Si many mab; pro _qﬂ\ﬂ‘yi"s"pilﬁcto
: ~ ~ 2 s e L
& ipsius ab datur 'tale ¢ in am, ut'sitGem=nam.
Nam datur. per (§. 1.) ddm s 5« adeogueondp =
man, caditque & in nadp, Si igitnr nem, juxta em ! -
A % aliquando gn

ratir, usquequo ax in dp . veniat: _
rtet

per & . transiisse, et aliqnod bem = nem esse 0po
A2
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§5. (Fig. 1). Si inlllam , datur tale punetum f

~
In' am;ut sit. fm 2= bn. Nam per §. 1. datur 6cml>
cbn; et si ce=cb, adeoque ec== Jc; patet esse
bem { ebn. Feratur p per ec, Alo bpm semper 1, et
ANlo pbnsemper v dicto ; patet u esse prius ei,si-
multaneo v minus, posterius vero ‘esse majus. Cre-
scit vero u a bem usque bem continuo ; cum (per
§. 4.) nullus Nhus> bem et < bem: detur ; cui u
aliquando = non fiat; pariter decrescit » ab ebn usque

cbn continuo; datur itaque, in ec tale £, utbfin—
Son siv. Analpird flntl il (il 7wkt

Pt

.6 Si on ||| am, atque ubivis sit ¢ in amyet g in 6’:
tum g || em et em ||| gn. Nam (per §. 1.) est bni|| em,
et hinc (per §.2.) gulll em. Siporro fm < 4y, (§.5.);
tum mfbn=nbfm, adeoque (cum bull|fm sit) et.
iam fmméu , et -(per praec.) eml|ign.
§7.'(1*.1g.r:4’), Si tam n quam cp sit“lffgz, et ¢
non it in bn: est etiam x| c¢p. Nam bn , ;}; se
inyicem non secant (§.3); sunt vera am, bn, ¢p ant
in plano; aut non; atque in casu Primo em aut in
buep est, aut non, Si am, bn, cp in plane sint, et
. = 4 > ~ ‘
am J.n bnep cadat ; tum quaevis bg (innbe) secat
am, in aliquo  puncto d (quia 4»||| em) ; porre ciin
. ’ e ~
dml|||ep sit LS:_ 6.,, patet dg secare ¢p, adeoque
esse _lml”cp. Si Vero:bn; cp in cadem Plaga ipsius
am. sn_l.t 3 lumNBJIr(illla -earum ex, gr. op y.tntra dy-
as: religuas 511;, am_cadit; quaevis by (inuba) au-

em ' secat am, adeoque-etipsam-ep, dou
balll cp. < 9 'P P 7Est itaque

, A mab)\’m"‘f, Alum_cefficiant ; (um. ¢bp cum abn
oy i : ~ / .
nonnisi_ bz, am ° eio (in ¢ba) cum bn, adeogue nbe
quoque” ‘cum am,nihik commune linbent.: Per:quams

¥ - b 1 1 [ { it
vis bd (in nba) autem positum bded se Jut gm, quia

(propter 4x 1l am) b;secat’ am.. Moo itaque '_&cf‘f’.‘cjr-' ;

¢

¢ 3)

A
‘¢a be, donec ipsam en prime. wice déserat, postre-

~ ~
mo cadet bcd in becn. Eadem ratione cadet idem

~
in bepy cadit igitur bnin bep. Porrousi briljep s
tumn (quia etiam aml|{|cp) pari ratione cadit ér in

bam 3 nec non (propter lrr]“éﬁ) in bep. Itaque br
~
ipsis mab, pcb commune, nempe ipsum bz est, ats
que hinc &z||| ep. I '
Py
Si igitur cpll| am , et b extra cam sit: tum sec-

tio ipsorum bam , bep , nempe bu estllitam ad am,
guam- ad ¢p.

§.8. (Fig.5). Si bnlllet £= cp (vel brevius bnf] 2=
cp) 5. atque am (in ubcp) rectam be [ riter bisse-

: ~ ~ A
cet; tum b2ll| wm. Si enim bn secaret wue , etiam
~ ~" ‘ &
¢p secaret am ineodem puncto(cum mabn=macp),

~ ~ %
quod et ipsis du , ¢p commune esset, quamyis bn

Il ep sit. Quaevis 6;_(in cbn) vero secat ¢p 3 adeo-

~ L] *
que secat bg etiam am. . Consequenter- bnl}| am.

§9: (Fig.6). ‘Si: bnlljam, map |_ mab_, atque A\,

quem 2b6d cum nbae (in ea. plaga ipsius mabn, ubi
map  est) facit , sit- Ry tum map et n4d se inyi-

cem secant. Nam sit bem = R, ac |_ in (sive in &
L L d

cadat ¢, sive non) et cel_ bn (in nbd); erit (per
hyp.)-ace { R, et af (L ce) in ace cadét. Sit ap

~ ~p
sectio (punctum '@ commune habentium ) aby et.amp;;
érit bap = bum'= R (cum sivhem L. map). Si deni-.

L ~ :
que’ “aby 'in: ahm ponatur (@-et b manentibus); cas,
o~ ~o i ~ e o = 9
det ap in am; atque eum ac . dn ‘et af_rl‘_-}.wc sit,”

. g £z Ny i o
patet af intra bu termifiari; adeoque’ Bf in’ abn
et Ui . HR, ’ ~, . e 1 Ty faa
cadere. Secat autem' by ipsam ap “inThoe’ sitin

tiadn. a1 o h
(quia bnll| @m), adeoque etiam insitn primo, ¢p et

A . AL . » 3 L
5}' se invicem secant; estque puncium sectionls ip«

il
=

i

e




sis map et nbd commune: secant itaque may et nbd
ity

v ~
se invicem. Facile exhinc sequitur map ¢t nld se-
mutiio secare; si summa internorum, quos cum mabzn
efficiunt; { 2R sit. 7 :
6§ 10. (Fig.7). Si tam bn quam e¢p sitill= am;
est etiam bgn“]ﬁcp. Nam mab et maec aut Alum
efficiunt, aut in ‘plano sunt. 2]

~
Si prius; bissecet ¢gdf rectam @b [_rifer; erit

“dgl_ab, adeoque. dg llam (§.8.)% pariter si ers
bissecet rectam’ ae |_riter , est eriffem; unde dyg
Il er (§.7.). Facile hinc (per §.9.) consequitur,

gdf et ers se mutuo secare, et sectionem fi esse
llldg (§.7.), atque (propter Dbullf dg) ‘esse” etiam

fsll| £n. Est porro (pro quovis puncto ipsius f';')

Jb=fa=fc , caditque ﬁin planum zgf, rectam J¢
|_riter bissecans. Est vero (per §.7.) (cum' sit
Jslllbn) etiam. g¢|||hn. Pari  modo demonstratur
gt|l] cp csse. Interim gt bissecat rectam bl riter;
adeoque tbgn=tgcp (§.1.) et ban|j|== cp.

Si bn, am, ¢p in plano’sint; sit"(ex#fra’ hoc pla-
num . cadens) fs||| 2 em; tum (per praec.) fs||j<s
tam .ad bn quam ad ¢p, adeoque et bnllf 2= cp.
¢ 11. Complexus puncti @, atque omnium ' punctos.
rum , ‘quorum quodvis 5 tale. est, ut si fz(j|am
sit, sit.etiam bn == em ; dicatur F: sectio vero ipsi-
us- I cum queyis plano rectam am - complectente
nominetur ‘L. ITn ‘quavis recta; quael|| @m  est;, L
gaudet purcto’, et monnisi mnoj; atque patet L per
am dividi in’'duas partes congruentes ; dicatur am
axis . ipsius L ; patet etiam, in quovis plano re-
ctam am complectente, pro exe¢ gm unicum L dari.
Quodvis. eiusmodi L,dicatur L psiusijam (in P]339:

de quo agitur,intelligendo).Patet per L cifca am révo-

. F, D4 i Wil lid
Iutum, F describi, cuius am axis vocetur, et vicissim

i ;A J -
F axi am attribuatur.’

%)

§ 12, Si. 4 nbiyis in Lipsius am fuerit , et bal[| o

= ; -~ e ~ . A
am (§:11); tume L ipsiusiam: et L ipsius bn coineis
- dunt. Nam dicatur’ L ipsius bn distinctionis er-

go I; sitque-c ubivis in I, et cp|||==bn (§.11.)3
erit. (cnm et bnlj|<s am sit) ¢plji==am (§. 10),

'adeoque ¢ etiam in.L ‘cadet. Et si ¢ ubivis in L
[ sit, et cpllf & am; tum cplj]<= ba (§. 10.); cadit-
| que ¢ etiam in 2'(§:11). Ttaque L et I'sunt.eadem;

§ 4 -~y - % é £ iz, A B ] - i
. ac quaevis bn est etiam axis ipsius L, et inter

emnes axes - ipsius-L, £ est. Idem de Feodem mo-
do, patet, . '
§.13. (Fig.8)., Si Zulllam, cpllldg, et bamtabn

‘=28 sit; tum etiam deptedg =2R. Sit enim éa =eb

et efm =dep:(§.4.); erit (cum bam+tabn=2R=_abn

tabg sit) ebg =eaf; adeoque si etiam bg'=af sit,

Aebg=/eaf ., beg = aef, cadetque g in fe. Hst
porro gfmifen=2R {quia egh= efa). Est etiam
gnlilfm (§. 6%*,’ itaque'si mfrs=pedq,tum rsiijgn
(§.7.) , et w7 in vélvextralfg cadit (si‘ed non.=fg,
ubi rés jam'patet). 3 i w59

I. In casu primo est frs non > (2R— rfm = fgn),
quia rsjj|fm; ast. cum rsllign sit,, est etiam frs
non < fgu ; adeoque frs = fen , et rfmifrs =gfmf
fen =2R, Itaque et deptedg =2R.
XLV Si e extta fgoeadat ; tunc ngr=mfr, sitque
mfgn=nghl=lhko et ita-porro, usquequo f% =vel
prima vieeDofr fiat, Est heic ko ||| All{|fm (§:7.). Si
% in r cadats tum %o dn irs cadit (§.1.); adeoque
rfnrtfrs= kfmtfho = kfmtfgn= 2R ; si vero « in
hk‘cadaty tum (per:I.) estzphlithrs =2R = afmtfrs
| =deptady, (B1.7 xo) muinsly 7 : i
ST4. Siballlaw, eplf| dg; et bamtobn 2R st
tim " etiam depfody < 28 58ivenim ' degptedygnon;es:
set <, adeoque -(per§. 1) esset= 2R ; tum_(per
' §.18.) etiam -bamfabn, = 2R esset (contra hyp).

§15. Perpensis §9.13. et 14. Systema Geomelriae,
hypotlicsi veritatis Aviomatis Buclider XI. insi

stens dicatur’ 25 et hypolhesi 'contrariae supers




¢ 8 )

structum ép 'S, Omn'z‘a,'”'_guae‘ expresse non dicern-
tur, in X xel g 8 esse.; absolute enuntiariy i, e,
e, sive T sive S re '
ligatur, b7 ;e o

9:16.'(Fig.5). Si am sit axis a

recta [_am est. Nam sit e
axis bz ; erit in Z bamtab
bam =R. Et si ¢ quodyis
que cp ||| am ; est (per'§._l3_.)
LI IN 0 5 el

In 8 vero nully 3 puncta o, 5
in recta sunt. Nam aliquis. axium am, bn,cp (ex.gr.
am) intra duos religuos cadit ; et tunc (per §. 14.)
tam Jam quam cam < R.

S17. L esz etiam in S linea,

licujusZ s tum T, in
quovis puncto 4 ipsius 7,
n=2bam =2R, adcoque

P = am, adeoque ¢

, ¢ 'ip'éius L vel F

et F superficies,
Nam (per §. 11,) quodvis planum ad axem g (per
punctum -aliquod ipsius F}'[_re, secat ipsum Fin
Peripheria. circuli, cuiyg Planum (per §. 14,) ad

nullém © alium axem bn- | .re . est. Revolvatur F

12.) quodyis punctum i psi-,
io ipsitts. F° cuimi * ‘plane ad £y

describet superficiem: atqui’ F (per §.12)p
quaecunque puncta e, b fuerint in co, ita sibs con<
grucre poterit, ut ¢ in’4 cadat: ‘es igitur F su-
perficies uniyormis. Patet - hime (per:§.11. et 12)
L ‘esse lineam wniformem. . : :
"~ §18.(Fig:7). Cujusvis plani, Per punctum: a ipsius
Fad a‘xem'am.obliq!w'.positi,:ectz'o'cum Fin 8 peri«
pheria circuls - est. Nam sint ¢, 4, .¢, 3 puncta hujus
sectionis ;- etJn;  cp 'axes; facient ambn , amep
Nlum Jam  secus planum (ex §.16.) per a, bye
determinatum ipsam > om complecteretur (contra
hyp). Plana igitur, rectas ab, ac [_riter bissecan-

tia ‘'se mutuo secant (§. 10.) in aliquo are fs (i-
psius F) , atque f5 =fa = fo. Sitahl Js, et revolva-
lur fah circa fs'; describet o peripheriam radii Ae,

per b et ¢ Clllllf.’l]l’ et simul in F et QZJC sitam

circa bz; manebit (per §.

PSSty vera asser; intel- -

.n- - N .
punctam in @b sit., ate

(92)

nec Fet abe practer O Aa quidguamfbcl??e?:na(t::::
ent (5. 16.). Patet etiam portione f s
Eszfn(éadﬁ)g in F circa /' mota ipsam O A% descri
e ‘ ; bn ipsius L (in.
. (Fig.5). [hréis bf ad axem s L
pl'gnﬁ%n '(ipsi{s)L'cadens) est in 8 tangens ipsius L.
Nam L in 6?praeter 6 nullo puncto gaude:t (§.ldl.2:
§i vero g in #6n cadat, tum centrum sectionis p

ni per bg ad zdn [_ris cum F ipsius &z (§.18.) ma-
I;,i,fési;o in b; locatur, etsidc diameter sit, patet bg
i , ipsius & in ¢ secare. % =
l'“‘g-a;l)- Ii’,eill‘J quaevis 2 puncta in F linea Ldel;e;rmli
natur (S. 11. et 18); atque (cm_n ex §iS: lliﬁr;e?:s )
L. ad omnes suos axes sit) quivis A uray \
Alo planorum ad F per crura |_rium,=est. =

i i Lformes ap, éd in,
s 21. (Fig. 6). Duae lineac 4. iny
eodem F, cum tertia Lformi a6 summam inter

~~
norum < 2R efficientes, se mutuo secant «.(Per ap'
in F intelligendo L per a,p ductum, per ap ven:rdl-
midium illud eius ex @ incipiens, in q£051p~ca it).
Nam si am, bn axes ipsius F sint;tum emp, bnd secant
se invicem (§.9.); atque F secat eorundem sectio-

nem (per §§.7. et 11.); adeoque et ap, td se mutuo
secant.

Patet exhinc Axioma XI et omnia, quae in Geo-
metria Trigonometriaque (plana) asseruntur, absq-
lute constare in F, rectarumyvices lineis L subeunti-
bus: idcirco funetiones trigonometricae ab!nnc c_ode'm
sensu accipientur, quo inXveniunt; et peripheria ci r-
culi, cuius radius Lformis= » in F, est=2m;, et pa-
xiter @ ~ (in ) = 5r2 (per = intelligendo - Olin

; “ ,
F, sive notum {3,1%592_6_...) %, poiido:
. 522, (Fig.9. Si a6 fucrit L ipsius am, et ¢ in
~ : ’ ~ iy 12
am; atque A ceb (e rocta am et Lformi _linea

B
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¢b compositus) feratur prius juxta eb, tum juxta

ba semper porro in infinitum: erit via o ipsins
¢ linea L ipsius cm. Nam (posteriori 7 dicta) sit
«

o~
punctum quodvis dincd, dnllem, ‘et 4 punctum

~
ipsins L in du cadens; erit dn 2= am. et ge—= bd-
adeogque dun £= ¢m , consequ. d in /. Si vero d in }

; A ~
et dulj|em, atque & punctum ipsius I, ipsi dn com-
mune sit; erit em == bn et cm== dn, unde mani-
festo bd — ac, cadetque dinviam puncti ¢, et sunt

! et cd eadem. Designetur -tale 7 per 71l I..
- 23. (Fig.9) Si linea Lformis cdf 1l abe (5.22.),

Ll
et ab =be, atque am,bn, ep sint axes; erit manj-
festo cd =df: et si quaelibet 3. pincta a,b,e fue-
~
rvint- ipsius «b, ac al=n.cd. erit quoque ae = n. cfs
adonq.ule (m;}mf'cslo etiam pro ad, ae,dc incommen-
surabilibus) 'ad : ed = qe : cf, estque ab: ed ah ab
independens, et per ac prorsus determinatum. Dé-
notetur quotus iste, nempe ab: cd litera majori
‘ciusdem nominis (pit: Fi%a) FRYo
=12 fl 3 .(.I‘“f'f per X}, quo mc litexa- minus-
cula (ex.gr. x). insignitur.

¥ > e f]" .
24 Quaccunque # ‘ct'y fuerint; est ;’ = X'(§.23)

" Nam_aut erit alternm (ipsorum @, y) multiplum al-

terius (ex.gr. y ipsius 2’), aut non.
o Si y=ax; sit 2 =ac=eg=gh ¥, usque-quo ah=
y fiat; sit porro cd ll g& |l Al 5 erit (§238.) X=ab': cd

RS S, e ' b cab 45
= cdigh=ghkt ﬁl, adeogqiie %—- fé) s omiven: X

XM= Xx|.Si a9y multipla ipsius 7 sint, ']'dﬂ’fa"é*l‘-‘-
mi, et y=ai; est (per praec) X=I7 , Y=1Ar,
g i ¥
consequ. ¥ = Xm= X%, Idem ad casum incom:
-mensurabilitatis ipsorum 2,y facile extenditur. Si
vero fnerit g =y—z ; erit manifesto’ =Y+ X:-

., Nec'non manifestum est , i Z pro quovis r s

P e

se. X=1, in S vero X > 1 esse, atque pro quibuss
vis ab, abe dari tale cdf || abe, ut sit cdf = ab, uns
de ambn=amep erit, etsi hoc illius qualevis mul-
tiplum sit 5 guod singulare quidem est ; sed absur-
ditatem ipsius S (evidenter) non probat. ;/

~ §.25. (Fig.l(_)} 1\1.', quovis’ rectilineo N\lo sunt pe-
vipheriae radiorium lateribus aequalium, ulisinus
Alorum oppositorum, : _

~8ig enim abec =R, et em | bae, atque sins bn,
cplijam; erit cabl_ambn , adesque (gum. ¢b [ bo
sit) <b | ambuy , consequ. cpbu i_ ambu.  Secet I

~ ~

ipsius cp , ‘rectas bny em’ (respective) in d e, et
fascias epbn, cpam, bnam in lineis  Lformibus
cd, ce, de; erit (5. 20.) ede = \lo ipsorum-wde, nde;
adeoque = R ; atque pari vatione est ced= cab,
Est autem (per §.21.) "in Llineo A ced (heic ra-
dio semper = 1 _posita) e¢: dg.=1: sin dec = 1:sin
gab. Est quoque (per §.21.) ec:de=()ec: () de
(in F)= Oac:(Obe (§: 18.); adeoque est etiam
(ac: (Obec=1:5in oub 3 unde . assertim pro. guo-
vis. Alo liquet.

S 26. Ju. quovis  sphaerico Alo suné sinus lo-
Zerum, ute) stnus /\{brum_ wsdem oppasitar.tun. :
“Fig.11. Nam. sit @be =R, et ced | .ad sphaerae
radium_oa; erit ced | wof, et (cum ctiam boc |
boa sit) cd [_ 0b. In AA ceo, edo” vero est (per
§25.) Qecs Qoo (Ode=sin coe: Lisin cod=
sin ac: 1; sin 4e; interim (5.25.) etiam(Dec : Ode=
sin ede: sin ced ; Itaque sin _wc:sin Je = sin cde
: sin ced; est wvero ede= R = cba., atque ced = cad.
Consequenter sin @o :sin be =1t sin . K quo pro-
manans TPrigonometria sphaerice, b Aviomate
X1 éndependenter stabilita est’ TR SRR
~§.27. (Fig. 12,) 8i’ ac) bd- sint}_ b, ef ‘foratur
cab juxta %; erit (via puncti e dicta heic ¢d) : ab=.
sin ‘w :sin v, Nam sit. de | ca; est in A A ade,
adb (per§25.) Qed : Y ad: Oub =sinwu : 1:sin‘e. Re
voluto bacd circa ac, describetur (b per.d, (Jed
per d; et via dictae ¢d denotetur heic per CHdg,

B 2

v




( 12)

Sit porro polygonum quodvis &fg -- - ipsi Oad ifiz
goriptum ; nascetur per plana ex omnibus Jateris
bus &f, fg @, ad Qab [Lria, in Qed quoque fign:
xa polygonalis totidem Iaterum ; et démonstrari ad
instar §. 23 potest, esse cd: ab= dh: bf =hk: fz
', adeoque dAthki ©;hftfe & = td:ab. Quovis
laterum &f, fg--+ ad limitem o tendente, manife-
sto bftfg - - - ) O ab, et dlcthk = - + =~ ed. lta.
que etiam Oed : (Hub=cd : ab.Erat vero ()¢d :(Jab
=sin #:sin v. Conseq. ¢d: @b = sin wu:sinv.>

Remoto ac a &d in infinithim , manet cd: ab |
adeoque etiam sin » : sin v consfans; u vero )~~~ R
{§.1.), et si, dml||bn sit, v ~ =z; unde fit ¢d: ab
=1: sin 'z. Via dicta ¢d denatabitur per cd Il «b.

§. 28. (Fig. 13.) Si dn|||=am, et ¢ in am | dt-
que ac=z sit:erit X (§.23.) = sin # :sifi ¢. Nam
si cd et ae sint [_dn, et 6f [ am; erit (ad ‘ins
star §.27.) O6f: Oed =sin # :sin’ »." Est autem
evidenter 4f =ae: quamobrem ea: (e = sid
#:8in v. In superficiebus vero #formibus: ifisos
Tum am et cm (ipsum ambn in ab et cg secantis
bus) est (per §.21.) Qee: Qdc =ab:cg =X, Est
itaque etiam X ='sin z: sin ». : '

§.29. (Fig.14.) Si bem =R, ab =y, ct bnlllem sit;
erit in S, Y=cot ~; u. Nam si fuerit ad = ac , et
cplljam (adeoque dnj||2=cp), atque ped= ged; datur
(§.19.)ds | cd, ut dsl| ep, adeoque (§.1.) ‘dtlijcq
sit. 8i porro le L_ri.;‘; erit (§: 7.) dsi|| bn , adeoque
(§:6.) bn|jes, et (cum dt|jfcg sit) bg|l{ et 5 Conseyu.
(5. 1.) ebu==2bg. Repraesententur, bcf ex L ipsius
bn, et fg, dh, ck ct el ex -qurmi,‘blés tineis
ipsorum f¢, d#; cq et et; erit evidenter (§:22.) hy=
df = dk =he; itaque cg = 2ch =2¢. Pariter patet,
bg = 2 bl =2% esse. Est vero bc = dg—cg; quapros
pter y =s—v , adeoque (§.24,) Y='Z: V. Est dé.

J

mum (§. 28.) Z=1: s:’n—lg— uy et V. = 1800 (Brr

E e 4 31 1
g-u) cconsequ. Y=cot -~

S S S

¢ 13 )
§. 30." (Fig.15.) “Verithitamen facile (ex '§.25)
patet, resolutiofieny problematis Trigonometrive .

platike int S, peéripheriae peér ralium expressae in-

digere; lioc vero” rectificatione” ipsitiy 'L obtineripot
test. Sint abd, c¢m, ¢'m’ | _ ac, atque b ubivis in @b;
erit {§.25.) sin w : sin v : = p: Dy, etsinu’: sin

Py 2 4 sin.u . o o sin_uhien,
vi= Qe Qys adeaque —— - Q¥ = G Ok
y'. Est vero (per §27) sin o : sin ¢/ —cosu : ¢o8 a_a";

. isinuz __ sin ! e ; &
conseq. —— Qyi= g, Qo ssei(Qy : Oy'= tang
w/: tang #= tang w: tang w’ Sintporro ¢z, ¢/x’l|jab,

f | P2t ) ) 1
et ed,c’d! lineae Lformes ad @b |_res; erit (§.21.) ete
iam Oy : Qy'=r ', adeoque r: r/= tangw : tang
w’. Crescat iam p ab & ‘ineipiendo in infinitum s
w0 ~\ z,Cet w' ~~=''z!;- quapropter etiam
i Hl=tdng % :tang *'. Coustans r :itang 5 (ab r

i mBh g o 0 e
indépendens) dicatir 25 diin- g/~ o, est GE 2
i tang = y = SV Ex e d

; ) 1, radeo‘lu‘.’. tang z ¢ 'zf ! S 29

fit ting é:—i- (Y—Y=1)sitaqueé if-)' = ~— 7,

St

. sy o
' N2y X7

seu (§.24.) QI.L

" Notum autem est, expressionis istius (dum y
A= o) limitem esse ~fr s OSL-€XE0 1%y ¢ iy
=F, et T==¢==2) 7182818~ --, “quae  quantitis: Giisi-
ghiis ‘hic lioytie elucet.) Si nempe abhitic 7 illdm fe-
cthni’ denotet, cufils ' I='e sit, erit'y =7 ting !

“Erag autem (§.21.) ()y=27r; est igitnr ()y = 2né

. ) it FOFN(
tang s=ni(¥Y—Y D) =ni (¢ ' —=.e? )=z ¥
(Y —¥1) (per §.24.) | 3 doa
. 5131, (Fig.16.) Ad resolutionem omninm Alorum
rectangulorum rectilineorum trigonometricain (¢ qua
omnium Alerum resolutio in promtu est) in 5,

R e P S

R R I AR S R R S T2 Y
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3 aequatignes sufficiunt.: nempe (a; & cathetos , ¢
hypotenusam, et «,p /\los cathetis oppositos deno-
tantlbus) aeqllano relationem exprimens lmo inter,
@, %y} %dq inter a, a, B3 3tio, inter @, b, ¢; nimi-,
rum ex his 4'elagmcu 3 per ehmmatmnem pmdeum.
I Ex’ §2a. et 30 est 1:sin a:(C Gy (A=
—c a
A_I‘:{e‘ bee F)i(ei- ==e lj(aequatw prea;
<y @)
II. Ex ST sequnur (sr ﬁmluy n sn) cos u. sin
P=T BN 17 6X § 29 aut:em ﬁt 1zsin p=—+ (A-i-

- —
3_.

.A'*l)- Jtaque coacr sm 13_‘“ - (41 4~

a —d :
Ce? Ttei) (aequatm pro :r., ﬁ, a)

UI, Si aafl, fey , atque B3f et yy/ fuerint || agt,
(§-27), atque Blalyl [__ aal; erlt manifesto (uti in

‘3‘3 i 1 ~e T}, TJ“' e

2

l
oY (C‘I‘C—I) cpnsequ.“"—( C'['
C —_—

5 (BYB™1), sive (eite b

1

—a b -5 ‘
= T(e‘ 'l'e "“) (e‘ Te _5*(aequa:tviq._ﬂpro a,

b, o). .

- §.32, Bi yad=R, et 3 | _ ad sit 3 erit
1:sin a,et C)""‘O(d-: £d)=1: cps ay adeoque(()32:
pro  quovis @ factum (Hz. (O« denotante) mani-
festo Oa2+Od2 QOe2.. hg_t vero (per 27 LtlI)

2

Od:,-,',oﬁ -—"(A'l‘A 1), consequ. (ez <3
ot {1

—_— gt =

[ Tf"']- [o7 M el

@lia acquatio pro @, 0, ¢, ' {cuius membrum’ 2dum

.. e
B A S e He S S AR e

O'ciQa=.

' cﬁn,(s 29 ) unde fit ¥== /(X

¢ 15 )
fgcﬂe ad formam symmetrieam sell invariabilei

cOS @ — 2 (A-I-A#l)

ur, 3 .
reducitur.) Denique ex sin B

e

) 1 o] ; :
que *zi?f—g = —— (BtBTY), fit(per IIL)cot a. cot B
: T _?‘\ L AT A X
.o (e 2% (aequatio pro @, B, c)
§.32, Rcsrat adhuc modum problemata i in 8 reso]-
vendi breviter ostendere, quo (per exempla magis
obvia) peracto;, demum qmd theoria rhaecce prae-

stet, candide dlcetur.

I tFig. 17.) Sit @b linea in plano, ‘et y=—f(«) ae-
quatlo eius (plo coordinatis “|_ridus) , et quodvis
incrementum. ipsins 3 dicatur dz, atque incremen-
ta ipsorum 7, y, et areae cidem dz respoii-
<dentia, respectwe per da, dy, &u denotentur; sitque

-bh W ef; et exprimatur (ex §. 31 -)'—g—/%- per_y., ac

d
_quaeratur. ipsius ——-'lzmes tendente dz ad limitern
o, (quod ubi, elll.S]llOdl limes quaeritur, subintelli-
=
bh '
ar’ooque tang fabf, eritque {cum Abcananifesto nec

nee € adeoque=R sit), Zangens in & ipsius bg
per y determinata.

atm). inndiescet exinde etiam limes ipsius ——

¥ : -z l '
il_. Demeonstrari potcst, esse —————— =" 13

dJerbILQ

_Hinc Lmes lpsms —d——, et inde s ifitegratione (per

2 expressum) reperltur. Et potesthneae cuiusvis m

“concreto dafae aequa.tlo in, 8 inveniri; €. g. ipsius
';L- Si. enim am axis 1ps1us L sit3 tum quaevis

Ay
ot ex am secat L (cum (per §.19.) . quaevis recta

“®X @ practer ‘am ipsum ‘L secet); ‘est vero: (si Un
Ba0E ] Ls e .3 i s
_axis sit), X=1:sin’ obn (§i 28.), atque:) Y22 60t o~

ay' x
4=1),s€l e 7 =g b




L T

foinl

s

€16 )
2%

_/I(GT""I)-”_‘IM_ﬁ“ guaesita. Erit hinc:._;?—iL A
AR LY e b
-X,(Xz‘”l) 23 _atqui wr =1 :sim c&}; =X ; adeo-
e e T R S e NP
que - N (X*—1) 23 M Tan XE(XP
2 b ke .
j——l)-—l,%—%’ s~ XA XP—1)71, atque gz /--\

Y dz2 3 A dz
}&,(Xz—'-l‘)_l',‘ Sl N X2 (X2—l) 1, atque ;i

oo X2(X2—1) 2 ; unde per integrationem

:ini‘rc.‘n.ilt.]i[' R= z (3-1_1) ; 2 iy C.[}t Cbn (llti §- 30.);
' hfebl it

2 d :
11, Mamfe_sto'-*&%r ITEN i quod {nonni-

si ab'-y‘depéndén's)- jam- primum’ per y exprimen-
dum ests unde # integrando. prodit.

" Si (Fig12) ab=p, ac=y, et cd=r, atque cabdc-
“—g sit;_po_i:erit (uti in 1IL.) ostendi,’ esse ;?—;?M,-.

W
¢ _9_ ':i s Rs sl
Sgitod = “;‘P (e? te ) atque integrando ¢ =
5 g : N
..}2— pi (e ¢ = ¢ ) Potest hoc absque integratione
‘q"uoque deduci. Aequatione ¢. g, _circuli. (ex §. 31,
1D, . rectae (ex. § 31, 1), sectionis coml (per praec)
expressis; poterunt areaé quoque his lineis clau-
“sa¢’ exprimi. "0 j < —
"7 Pialam - est,” supenficiem ¢ ad  figuram planam p
(in distantia ¢);lWlam , esse ad p im ratione poten-
_tigrum 2darum linearum ‘homologarum,, sive _uti

L3

dikg .

LT b #0) 310 Rorto computum soliditatis pa-

- yi'nitodo! tractatum.. facile patet  duas Aintegrationes

2 . = . . LY . .
requirere , (cum et differentiale ipsum hic nenni-
-si_per integratipnem de!_qrminqtur) ; et ante o-

* { £
¢ 17 )
mnia solidum a p et 2 ac complexu omnium re-

ctarum ad p | _rium fines ipsorum p,# connectenti-
um, clausum quaerendum esse. Reperitur solidum

istud (tam per integrationem guam sine ea) = ;~

gy - =i
re [et —e ¢ _]+e;'—pg. Superficies quoque cor

porum in S determinari possunt, nec non curva-
turae, evolutae, evolventesque linearum qualium-
vis €, Quod curvaturam attinet; ea in § aut
ipsius L est, aut per radium circuli, aut “distan-
tiamy curvae ad rectam lflae ab hac recta, determi-
natur; cum e praecedentibus facile ostendi possit,
praeter L, lineas circulares, ac rectae lllas, nuilas
in plano alias lineas uniformes dari.

| T
IV. Pro circulo est (uti in IIL} _.:;_ oo Yy

unde  (per §.29.) integrando fit@z =2 lei_o

g
+e 5"_}.
V. Pro area cabdc=—u (Fig.9.) (linea Lformi ab

=, huic llla cd=y , ac_xectis @g¢, bd =2 clausa) ./~

M : ) Y :
est Ay atque (§.24) y=re ¢ ;adeoque
. =F
(integrando } w=—r7 (1—e ¢ ). Crescente # in in-

—_—
finitum , fiet in S, e R 0, ad.eoque 1 femy gor
Per quantitatem ipsius mabn., in- posterum li.
nies iste intelligetur. Simili ‘modo invenitur, quod

.8i p sit figura in F3 spatium a p et complexu a.

xium e terminis ipsius p ductorum clausum == 21

pi sit.

VI. Si angulus ad centrum segmenti Z(Fig. 10)
sphaerae sit 2u, peripheria cir¢uli maximi sit p, et
areus fe (A\li u)=z; erit1: sin n==p : Obe(§.25),




et hinc Obe==p sin ». Interim est g= ff,ac ds

—a pdu d ;

~ dz : z
P Est porro = ~\ (be, et hine P aa

p*
E i

tur Fin quod p (per meditullinm f segmenti
transiens) cadit ; planis j:;'z-, cem per af, ac ad F
L.riter positis , ipsumque in feg, ce secantibus; et
considerentur L formis ¢d (ex ¢ ad feg |_1is ) nec
non L formis cf ; erit cef=u (§.20.), et (§.21.)
j}; sinv u ;

= 2n , adeoque s=fd.p. Ast (§.21.) p=n.
j'.r{g:, itaque s===. fd. fdg. Est autem (5. 21.) fd.
Jdg=fe.fc ; consequ s=m.fe.fe=(fc in F. Sit iam
(Fig.1d.) ) =cj=r; erit =(§.29.) 2r—7 (Y—=y—1),
adeoque (§.21.) (O2r (in F)=m? (Y—Y—1)2  Est
quoque (1V) Q2y=m2 (¥2—2+ ¥Y—2) ; igitur ©2r
(in F)=( 2y, adeoque et 2=0()2y , sive superfi-
Lies 3 segmentr sphaerici aequatur circulo, chor='
da fc tanquam radio descripto. Hinc tota sphae«

A v SINY 12 ;
sin #, unde (integrando) s= . p° Cogite-

;2

rae superficies :Ofngdg.p:}-—ﬁ, suntque supers
©
Jicies sphaerarum,uti 24a0 potentiae peripheriarum
edrundem marimarum.
: b sy A
VII. Soliditas sphaerae radii 2 in § reperitur
R TR COMI I RO S Sk ; D
similimode= - ;3 (A*—X—%)—2xi%2; superficies
per revolutionem lineae cd (Fig.12.) circa‘ab or-

TR A
ta= = nip (°—4—2), et corpus per cebdc de-

TOCE: S 8 5 { .
SLl]lJlllI]J-._ “‘5_ ﬂlgp (QQ-'— Q-——2)' Qlu‘amodo vero b“

mnie—a (LV.) hucusque tractata, etiam absque

integratione perficy possint brevitatis studio sup-"

primitur,

Pemonstrari potest, omnis expressionts litéeram

i Continentis (adcoque fypiathess - quod détur 5y

(19)

“finnixae) limitem , erescente i in infinitum, evpric

mere guantitatem plane pro Z (adeoque pro hypo-
thesi nullivs ¢) , siguidem non eveniant aequatio-
nes identictre. Cive vero intelligas putari, syste-
ma tpsum verior? posse (quod omnino /i se et per
se determinatum, est) sed tantum hypothesin, quod
successive fieri potest, donec non ad absurdum
perducti fuerimus. Posito igitur, quod in fe/i ex-
pressione litera ¢ pro casu, si S esset re ipsa, /-
lam quantitatemn, unicam designet, cuius J=g¢ sit;
si vero revere Z fuerit, limes dictus loco expres-
sionis accipi cogitesur: manifesto omnes expres-
‘siones ex /lypothesi realitutis ipsius S oriundae
(hoc sensu) absolute valent , etsi prorsus ignotnm
$it , num Z sit, aut non sit. HA | )/

Ita e. g. ex expressione in §.39. obtenta facile
(et guidem zam differentiationis “auxilio, quim wbs-
gue ¢o) valor notus pro = prodit Or=—2lwn7 ex L.
(5. 81.) rite tractato, sequitur 1:sin a==c:a; ex

cos o 3 - = =
iL: vero T p ==1; adeoque a+pf=»R ; aequatio pr/-

gna in 111, fit indentica, adeoque vales proy, quam .
vis nihil in eo determinet; ex secunda autem fiuit
P Y ! - % : :
¢ =a +0 . Aequatiopes notge fundamentales tri-
gonometriae plajee in Y. Porro inveniuntur {2x
§. 32.) pro Y area et corpus inFV, utrumgques=y';

ex IV. (D r=n,*; (ex VIL) sphaera radii .’v:-f;;

w23, ¥, Sunt quoque theoremata ‘ad finem (V])
enuntiata manifesto inconditionate vera.

§. 33, Superest adhuc quid theoria ista sihi ve~
lit, (in §. 32 promissum) exponere. "

I. Num 3 aut S aliquod reipse'sit, indecisum
manet. :

II. Omnia ex hypothesi falsitatis Ax. XL de-
ducta (semper sensu §. 32. ‘intelligendo) absoluts
valent , adeoque hoc 'sensu nulli hypothes! ¢ini-
Zuntur. Habetur idcirco frigonomeiria plois a
prior in qua solzm? systeina fpsum (gu )i adeoe

‘ : _ C2
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que solummodo absol/utae magnitudines expresio-
num incognitae manent, per wuicum Vero casum
notum , manifesto totum systema figeretur. Trigo-
nometria sphaerica autem in §. 26. ahsolute stabi-
liwr (Habeturque .Geometria, Geometriae planae
in ¥ prorsus analoga in F).

111. Si coustaret, L esse, nihil hoc respectu
amplius incognitum esset; si vero: constaret non es-
s¢ 3, tunc (5. 31.) (e.g.)e lateribus 2, y et Alore-
ctilineo ab iis intercepto, in concreto datis ma-
nifesto in se et per se impossibile esset Alum ab-
solute resolvere (i, e.) a priori determinare /los
ceteros et zaetionem lateris tertii ad duo datas
nisi X, ¥ determinentur , ad quod iz concreto has
bere " aliquod « oporteret, cuius A netum -esset;
atque tum ¢ wnites noturalis longitudinum esset,
(sicuti e est basis logarithmorum naturalium). Si
existentia hujus 7 constiterit; quomodo ad usum
saltem quam exactissime construi possit, ostende.
twr. :

IV. Sensu in I et II exposite patet, omnia in
spatio methodo recentiorum Analytica (intra justos
fines valde landanda) absolvi posse.

V. Denique lectoribus benevolis haud ingra-
tum futuram est; pro casu illo quodsi non 3 sed
S re ipsa esset, circulo aequale rectilineum con-
strui.

§. 34. (Fig.12.) Ex d ducitur dmlllan modo se-
quenti. Fiat ex d, db|_an; erigatur e puncto quo-

vis aliquo @ rectae @d,ac|_an (in dba), et demit-
tatur del_ac ; erit (jed : (Jab=1:sin = (§.27) si-
quidem fuerit dmlilén. Est vero sin s non >1,
adeoque @b non > de. Descriptus igitur quadrans
yadio ipsi de aequali, ex ¢ in bac, gaudebit pun.

cto aliquo & vel o cum éd communi. Priori in ¢~
si.manifesto s—R : in posteriori. vero erit:(§.2 )
(Dao=(ed): (Qab=<1 : sin aob, adeoque s=ac..
Si itagque fiat 3= @ob; erit dml}|bn.

(-21)

§. 38. (Fig.18.) Si fuerit 8 reipsa; ducetur re-
‘6ta ‘ad Al acuti 'crus iinum. | ris, quae ad alte-
yiim [{[ sit, hoc modo: Sit ‘am{ bc, et accipiatur
ab== ¢c tam parvam'(per §.19.), ut si ducatur bz{|| am
(§. 34.), sit abn > Ao dato. Pucatur porro ¢p ||| am
(§-3%.), fiantque 2bg, pcd utrumque = Alo dato ;
et by, cd se miituo secabunt. Secet enim &E{quhd
per-constr. in nbe cadit) ipsam’ ¢p in e; erit (pra-
pter nssep) ebe <ech, adeoque ec<< eb. Sint ef
==ec , efrz=ecd y et fslllep ; cadet: fs in 4fr. Nam
cum dn|llep , adeaque bulilep, atque banl||fs sit;
erit (S, 14.) fon+bfs < (2R=fbu+ bfr); itaque
‘bfs'<bfr. Quamobrem f;:'secat e}', adeoque Q;ZQIIQ_
gue ipsam e‘; in_puncto aliquo d. Sitiiam dg=dec,
atque dgt=dep=gbn; erit (enm ed<gd sit) bn=s
gtz=cp. Si fuerit lineae L formis ipsius bz, puns
ctum'iiw;cadens'lz' 05:19:), ‘et axis A/ ; erit b=
il , alleoque bhl=bgt=dcp ; sed etiam Al<=cp: ca-
dit ergo 4 manifesto in g, estque gz ill6n. Si ve-
Yo Ao ipsum g | viter hissecet; erit Ao/ bn con-
structum,

5;36. (Fig. 1'0.)'. Sifuerint _ data reété’f‘é?&:t-'plamzm
mab, atque fiat-od[_ mub; br (in bop)L_beset oyl
b (§.34.); sectio ipsius ch(si haec in be¢g cadat)
ctin'82" (in csz); dtiéoijﬂé 'th;q‘nj"}n%?14é[)ex‘itllr. 'Kt
's;i;f.ilerint d.;:&i d'ilo'__p]anip:;‘g , mab et -sit chl.
wewh 3 er L pryatque (inbor) bn | e, es] eri'6ident
_5::21 mZé, €t ¢s in'j);} s ‘et sectione ipsarum
bu, 65 (si detur) reperta , erit! | ris in'peg: per an-
(Ltim ad ¢s ducta, manifesto 'sectio ipsorum vﬂfé,‘
reg. ,

- §.37. (Fig.7.) In am|j|én reperitur tale e, ut sit




(22 )

em=:bn; 8i (per §. 34.) construatur.extra nz‘m, &
lllon , et fiant bl g¢, ge=gb , atque cpll|g¢; po-
naturque fgd ita, ut efficiat cum #g6  Alum illi
aequalem, quem pc'c: cum pcb facit; atque quaera-
~7 ~o (o d
wr (per §. 36.) sectio dg¢ ipsorum #gd, nba ; fiag
que ba)_dg. Erit enimvero oh Alorum 7, [ineo-
rum in £ ipsius n exortorum similitudinem (§.21.)
manifesto dé=—=da, et am=bn.

Facile hinc patet (L lineis per selos terminos
datis) reperiri posse ‘etiam ¢erminos proportionis
4tum ac medinm, atque omnes constructiones geome-,
tricas , quae in Zin plano ifiunt, hoc modo in F
absque XI. Aviomate perfici posse. Ita e.g. 4R in
quotvis partes aequales geometrice dividi potest, si
sectionem istam in ¥ perficere licet.

§. 38, (Fig.14.) Si construatur (per. §.37.) e. g
ﬂbg:---—;’— R, et fiat (per §.35) in S ad bg [_vis
am|l| bn , atque determinetur (per §.37.) jm<=bn;
erit, si ja=uz sit, (§-28.) X=1:sin -13- R=2, at-

que z geometrice constructum.j E¢ potest nbg ita
computari, ut je ab 7 quovis dato minus discre-

- esse debeat

TR 1
pet, cum nponnisi sin abg= k.

§. 39. (Fig 19.) 8i fuerint (in plano) pg et s,

I rectae mn (. 27.), et ab, cd sint |_res ad mn ae-

guales ; manifeésto est Adec=Abea,adeoque Ali
(forsan mixtilinei) ecp , ewt congruent, atque ec==
ea@. Si porro cf—=ag , erit- Aacf= Acag , et utrum-
que quadrilateri fage dimidium est. Si fage, hagé
duo eiusmodi quadrilatera fuerint ad ag, inter pg
et s7; aequalitas eorum (uti apud Euclidem) , neg
‘mon Alorum age, agh eidem ag insistentium , ver-

ticesque in pg habentium aequalitas patet. Est por-
¥0 acf=cuig, geg=cga , atque agf+acgtgeq=2R

()

(§- 32.), adeoque etiam cag+acg+cga==2R; itas
que in quovis eiusmodi Alo @og summa 3 Alorum
==2R. Sive in ag (quae |l mn) ceciderit autem ge-
cta ag , sive non; Alorum rectilineorum age, agh,
tum ipsorum , quam summarum \lorum Ipsoruns
dem , aequalitas in aperto est.

§. 40. (Fig. 20.) Aequalia Ala abe, abd (abhine
rectilinea) uno latere acquoli gaudentia, summas
Alorum @eguales habent. Nam dividat mz bifariam
tam ac quam be, et sit pg (per ¢) ll mn; cadet d

~

inpg. Nam si bd ipsum su in {puncte e, adeo-

e el . . .

que (§. 39.) ipsum pg ad distantiam ef—=eb secet }

erit Aebe=Aabf, adeoque ct Leabd=[\abf, unde
. . . ~ - o

din f cadit: si vero bd ipsum mn non secuerit,

| 81t ¢ punctum , ubi |_ris rectam @b bissecans ipsum
La-d

~

~
g secat,)atque gs=hz ita, ut sz producteam bd
in puncto aliquo % secet (quod fieri posse modo
simili patet, ut §. 4.); sint porro s/=sa, lol st,

atque o sectio i"psorum &‘}; et [‘:;;esset tum Aebl—
Aabo (§.39.) , adeoque Aabe > Aabd (contra hyp).

§. 41. (Fig.21.) Aegualia [\ Nabe, def, aequali-
bus Alorum swmmis gaudent. Nam Secet mn tam
@c, quam fe , ita pg tam df quam fe bifariam, et
sit rs l ma Jatque zo 1l pg; erit|_ris gg ad rs ant=
L.xi d& ad 7o, aut altera e.g. dh erit maior : in quo-

vis casu ()df e centro @ cum g;’punct_um aliquod

% commune habet, eritque (. 39.) Aeblk=Aabe=

DNdef. Est vero Nakb (per §.'40.) Ao dfe, ac (per

%39.\ Ao ‘abe aequtangilum. Sunt igitur etiam
A abc, def aequiangula:

-In 8 converti quoque theorema potest. Sint enim
D abe, def reciproce aequiangula, atque /\bal=
[8def; erit (per praec.) alterum alteri, adeoque
etiam N\abe Nlo @bl aequiangulum , et hinc mairi
festo bold-bletcbl=2R. Atqui (ex §.31.) cuinsvis




¢ (a4i2)

At Alorym summa in 8; est <2R: cadit igitur J
in e

€. 42. (Fig.22.) Si: fuerit ‘complementum summae
A]vm-um Al wbe ad 2R, u, JANT def vero v; est N\abe
: \def—=wu:v. Nam si quodvis ANlorum acg , geh ,
heb, dfk, kfe sit=p, atque Nabe=mp , N\def=
np; sitque § swnma Alorum cuiusvis Ali quod =

p est; erit manifesto 2R—u—ms—(m—1) 2R=2R .

—amn (241—s) , et u=m (2R—s), et pariter o=
(2;1'(——3.). Est igitur Nebe : Adef:m sa=—u:v. Ad
casum, incommensurabilitatis Alorum gbe , def quo-
gie extendi facile patet.

Eodem, modo, demonstratur Ala in superficie
sphaerica €sse Uti excessus. summarum Alorum €0+
rundem supra 2R. 8i 2 Ali Ali sphaerici recti fu-
erjnt, tertius & erit’ excessus dictus ; est autem/\

- 3 : . ; 5 z
istud (peripheria maxima p dicta) manifesto=73=%

5 4

% (5.32. VL.); consequ quodvis [\, cuins Alorum

excesshis—e, est—

2

and”’

.6, 43. (Fig.15.), Jam area [\l rectilinei in § per
summam  /\lorum exprimetur, Si eb crescatin infi-
nitum : erit, (§.42) Nebe : (R—u—nv) constans. Est
vero: N\abe /= bagn (§. 32.V.) , et R—u—v = '
z (§. 1.) ; adeoque bacn : 3= Nabe : (R—u—v) =
bac'n' : 2'. Est porro manifesto bidcn i bd'¢'n'=r : ¢
=fang % tang 3’ (§.30.). Pro '/~ o autem est

/o iehy ;

”—‘sziz;‘::' /~=. 1, nec non ‘-——-tan:," /~ . 13 consequ.
bdcn t bacn=tang 3 : 3. Erat vero (§.32) bdcn=
ri=1*® tang =; est igitir bacn=x:*. Quovis N\1o cu-
ins Alerum summae complementum ad 2R, x est,
in ‘posterum breviter /\ dicto, ‘erit idcirco N==xi®
“Facile hinc liquet, quod si- (Fig.14:) orlllam
s

et rol|ad fuerint; area inter or, s¢, 6¢c, compre-

( 25 )

hensa (guae manifesto limes absolutus est areae
tiiangulorum rectilineorum sine fine crescentium,
sew ipsius [\ pro s/ 2R), sit=#"=() 7 in F.
Limite isto per [] denotato, erit porro (Fig. 15)
{per-§30 ). Tr*= tangz” L1 =Q@Qrin F §2)=0s
(per §:32. VL, ), si chorda dc, s dicatur. Si jam
yadio ' dato s, circuli in plano (‘sive radio L formi
circuli-in F') |_riter bisecto, construatur (per § 34)
db |||==cn 3 demissa | 1i ce ad db, et erecta |_ri
¢m ad cas habebitur 3 unde (per § 37) tang 37,
radieo L formi ad Jubitum pro unitate assumto,
geomeirice determinari potest , per duas [ineas
aniformes ejusdem curvalurae (quae solis termi-
nis ‘datis, constructis axibus, manifesto tanquam
Yectae commensurari, atque hoc respectu rectis
aequivalentes spectari possunt ).

Porro (Fig. 23 ) construitur quadrilaterumn ex gr.
regulare = [, ut sequitur. Sit abe=R , bac=

1 1 X
—E—R s G TR" et be=ua; poterit X {ex§ 31.11)

Jer meras radices quadraticas exprimi, et (per §.37)
construi : habitogue X, (per § 38, sive etiam 29
et 35) « ipsum determinari potest, Estque octu-
plum [\ abe manifesio =[] , atque per koc, circu-
lus planus radii s, per figuram rectilineam , et li-
neas wniformes ejusdem generis (rectis, quoad
comparaiionem inter se, aequivalentes ) geome-
trice quadratus; circulus I formis vero eodem
modo complanatus: habeturgue aut Aziome XI
Euclidis verum, aut quadratura circuli geomelrica;
etsi hucusque indecisum manserit, quodnam ex his
duobus revera locum habeat. Quoties tang 2* ve/ nu-
merus integer vel fractio rationalis fuerit, cujus
( ad”simplicissimam formam reductae) denomina-
tor aeut numerus primus formae 2741 (‘cujus est
etiam 2=2°4+1) auz productum fuerit e quotcun-
que primis hujus formae, quorum (‘ipsum 2, qui
solus quotvis vicibus occurrere potest, excipiendo)
quivis semel ut factor occurrit: per theoriam po-

D




( 2 )

lyponorum ill, GAVSS (praeclaram mnestri imo
omnis aevi inventum), etiam ipsi ting 2 [ =)«
(et nonnisi pro talibus valoribus ipsius ) figuram
rectilineamy aequalem constituere iieet., Nam divi-
sio ipsius [] (‘theoremate § 42 facile ad quaelibet
polygoma extenso ) manifesto sectianem ipsius 4R
requirit, quam (ut ostendi potest) unice sub dicta
conditione geometrice perficere licet. In omnibus
autem talibus casibus praecedentia facile ad scopum
perducent. Kt potest quaevis figura rectilinea in
polygonum yegulare x laterum geometrice eonverti,
signidem » sub formam GAVSSionam cadat.

Superesset denique , (it res omni numero absof-
vatur ) . impossibilitatem , (absque suppositione
aliqua) decidendi, num ¥, ant akiquod (et quod-
nam) 8 sit, demonstrare ; qued tamen occasioni
niagis idoneae reservatur.

PP e et

yEEF

omnes, Ax XI Eucl. demonstrandi necessario irritos
fuisse): at muneris ratio huic amplius vacare haud
permittens , alii occasioni reservare jubet,
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5 ' ‘ i §. ¥. L 6, proex @ primum exit , lege, primo
: ~r

; : " non secat g m.

~ -~ 5
l _ §a 4. kinea 2 pro ab lege ab; [. 3. lege ( per
5, §- 1.), ultima L lege nam ;

A A~ Lot
Pag. 4. pro 6 lege § 6 ; Z ult. pro bu lege & d. Pro
bissecare , lege uhique bisecare.
Pag, 5. { 5. a calce, lege aof << ac; penultima’ et
= =) _

ult. 2 lege a;, et b f.
§- 7. Casu 3tio prasmivse duo priores, adinstar
; casus 2di §- 10 brevius ac elegantius simul ab-
| solvi possunt,
§$. 10. a calce, & 4. dege tgbn.

S. 11. L 7. et in calee ; lege a3
Pag. 9. 1. 2, pro prortione, lege, extremitate por- -
tionis, ‘
{ §. 17. Demonstrationem ad S rcstrin‘gére haud ne-
cesse est; quum facile ita proponatur, ut abs
solute: (pro -8 et ) valeat, '
§- 19. penultima 4 et ule. pro ¢ lege g
D« 20. & 2 post X9 claudatur, linea penult. lege ;
L lineus.
§. 21. 4 1. deleatur comma post: in; et /. penult. E

1 : ‘
lege—— (1. f

§. 22. post Fig. 9. claudarur.
528, L 4. lege, eb=nu.cd.
-
.24 L 1. lege Y=X~*
ag. 11, in calce lege Qed, 1. penult. lege () ed.
Pag. 13. 7. 7. et 8 lege o Oy

§ $in &

sy

|

’




Ay e s e e

s i

S A —

Pag. '14. 1. 4. lege @,¢,9; linea 7 lege " pre e

————

1L 7 3. lege ;—%— linea penult. post e * clau-

datur ; §. 32. deleatur.

Pag. 15. ante §. 32. /. penult. duae priores quan-
titates parcnl]nes;bus inclusae quadrari debent,
et primus terminus 3tiae exXponentem posut‘.um
habere. /. ult. lege o, B, ¢

§. 32. I. L 3. a calce, pro kéa, lege hig.

dq 2 ‘ T
Pag. 16. L. 3. ]ege "Elf, ]"‘“33; 4\1?399_&‘9“?};{:; li-

-1

nea 5 lege X(X”-—I) , et dele quod inter duu
commata est. 1TL Z 1. lege—— d&' 3 4. 54 lege ia'f 5

.4 a calce, quantitas inclusa gquadretur,
Pa: 17. VI 4 1. post segmenti, insere, z;

Pa. 18, linea 12. pro-—-(\\ 29 7. lege(§ 30 ) linea [

6. ante VII. dele = = ()2y,. sive; et VII
1
lmea b, ]eve e 'r.e"[;(Q ._Q 1)

l’ar' 19, /. ]0 lege =e} linea 16. lege §:.30; li-
nea 13, a calce, lege;, III. et in calee, pro ipsum
lege, verum.

Pag. 20. /. 15. lege lers pra lere; linea 3. a cal- j

ce , lege (6. 25.) 5 linea 2. lége = aol ;
Page'21. 'L 2, post wnum, dele ‘punctum; et 2 3.
a. calce pro sesctio, lege sectio,

v
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